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“diante o emprégo de uma única e 


APRESENTACAO 


Em nossa experiéncia de professor, já sentimos a dificuldade 
da seleção criteriosa de exercícios de integração de conhecimentos 
num curso de preparação intensiva, como o que atualmente se mi- 


nistra às candidatas ao exame de admissão ao curso normal. Não 
é essa escolha tarefa que'se improvise facilmente; ao contrário, exige 
cuidadosa elaboração a fim de que a resolução sistemática das 
questões organizadas assegure a aprendizagem desejada. 

Assim se justifica o aparecimento dêste modesto livro, 
cido a nossos colegas com o intuito de facilitar-lhes o traba 
cente. Esperamos que o material nêle reunido seja suficien 
proporcionar às alunas a preparação desejada. 


Foram intencionalmente omitidas as re 
postas, 


ofere- 
lho do- 
te para 


spostas às questões pro- 
uma vez que a exercitação metódica aqui planejada prevê 
a assistência indispensável do professor e sua orientação didática. 


Desejariamos fazer apenas duas referências esclarecedoras. 


A primeira é relativa aos 
se pede 
blemas 
óbvias 


problemas cuja resolução algébrica 
e que não se acham dentro da habitual classificação: pro- 
com uma incógnita e problemas com duas incógnitas. São 
as razões. A maioria dos problemas da segunda categoria 
apresentados nos compéndios pode ser fàcilmente Solucionada me- 


quacáo com uma incógnita, o que 


Y, е 


р; lan 
m 


itas, uma vez esclarecida quanto à conveniéncia 
ilização do menor número delas. 
_ A segunda observacáo refere-se à auséncia de figuras ilustra- 
ivas dos problemas de Geometria, visto que seu enunciado claro €. 
n ambiguidades permite à aluna construí-las antes de tentar sua 
lução, tarefa cujo valor didático nos parece indiscutível. 
Р) А fim de facilitar a utilização dos exercícios propostos para a. 
Verificação da aprendizagem, propusemos um valor para cada 
estão (expresso por um número à direita e entre paréntesis) e. 
indicacáo prática para julgamento de cada série, 2 
e m Cdi ar AE ме antecipadamente a nossos co- 
as qualquer juízo crítico sôbre éste despretencioso trabalho. 


Rio de Janeiro, maio de 1954. 


O AUTOR 


n disso, julgamos caber à aluna a escolha do | 


ESCALAS 


(para cômputo da nota de cada Série) 


Procure, à esquerda da primeira, da segunda ou da terceira es- 
cala 


vertical (conforme o total de pon 
2 graduação relativa ao número de pontos obtidos; 
Tespondente à direita, dá a nota (na escala 0 a 10) 


Exemplos: 
10 


tos da série seja 40, 50 ou 60), pa i 


a graduação cor- б 


T 
EL 
M 


 _EXEMPLOS:. 
d 40 
Total de pontos obtidos ds 5 26 
vs Notas; vedere. csi] 65 


pontos da série .......... 


ui 


z 


SÉRIE I 


"ASSUNTO: Números relativos. Representação 


geométrica. Operações. 


———————————4 


1. O ponto O é a origem e OU é o segmento unitário do eixo 
abaixo, cujo sentido positivo está indicado: 


G Р © Ч M 


muu  -—A I 


a) Escreva à direita de cada ponto abaixo sua abeissa, isto é 
9 número relativo por éle representado: J 
т Ее o HQ 808 


I UL. M: 


(1—1—1—1—1) | 


1 H 
b) Marque, no eixo acima, com as letras R, S, e T, respectiva- - 


j r ) mente, os pontos representativos dos números — 3, +4 e — 25. 


E 


“então, as afirmações seguintes: 


| 
Pa 


(iso 


.... 2. Observa que a distância de dois pontos (na unidade OU) é o 
“Valor absoluto da diferença das abcissas dêsses pontos. Complete, . 


Total de pontos obtidos nesta página: ____ 


— 11 — 


soma algébrica das abcissas de dois pontos distintos equi- 


ШЕ еу A 
B n ds O é 


3. (111%) 


КД» | jd "CI ERAN Ld ; 1. Soma dos nümeros de cada coluna. SN 
a) As abcissas E К 3) 
y T ч LUN or d | | | E 1. (1111) jt 
l * ATA MA 5 М 
b) О nümero positivo, representado pelo ponto que dista 4 uni- = | sr | E | +3 | m | E "ER C. E 
(1) 8 5 a 
ү te de M e Q é 1 5 [—з{+»]-а] +.| g eN 
mu. issa do ponto equidistante de M e 3 1 m 
Tu КӘ) A abcissa do p (1) 8 E E 
E ау As abcissas dos pontos, cuja soma das distâncias a O e a р E | + 4 | — 2 | — 2 | — 1 | : 
5, sá e . 43M «| —— —L—1—4— ——1.3 
7 H 
а P4 
e л 


Жай | | 


P e c МИРНИ ФЕН ир 
4.Produto dos nümeros de cada coluna. 


4. Escreva em cada casa vazia | | | 
do quadro ao lado um número rela- |— 6 | + 8 | 
tivo, de modo que: | | | | 

a) O produto dos números da pri- | | | 
meira linha seja o simétrico do qua- | — 36 | —10 
drado de — 12. | | 

| | 


b) А soma dos nümeros da ter- | 
ceira linha seja o nümero negativo de LT 9 | —12 | 
| | | 


módulo 10: | 
NN 


€) A soma dos números da segunda coluna seja a metade da ~ 
soma dos números da segunda linha. (2—2—2) 


5. Para que valores inteiros de x Se verificam simultáneamen- 
te as relações: x «20 ex > —2? 
Resp.: 


NA ;9 ——) (2) 


, , 


Total de pontos obtidos nesta página: 
O 5 


_ 


E Yn As Aere dos pontos que distam 3 unidades de P são ___— 
ет ` (1—1) 


м 
à l b) O número positivo, representado pelo ponto que dista 4 uni- 
Е dades de P é Do 


a 

m f 
" 

! 


. (1) 


с) A abcissa do ponto equidistante de M е Q é 


ду. As abcissas dos pontos, cuja soma das distâncias a O eaP 
és, são e н (GEI 


E A soma algébrica das abcissas de dois pontos distintos equi- 
ntes de O é 
(1) 


^ 1) A abeissa do ponto simétrico de O em relação a M é 


(1) 


в) A abcissa do ponto equidistante de dois pontos dad éa 
os 


| ——————— das abcissag dêsses Pontos 


Escreva, nos lugare 
з indicado 
3 produtos dos . no quadro gun 
A cim relativos Es nas M: iu кчы. 
em dois sentidos: а do resu sultado, Hn A pe 
esquerda Para a direita e d DES e de batis cuc oan оре 


/ - 


esta página: 


—— 


pd 


a). 


9 para cima ou- 
rda, 


Ц Total de Pontos Obtidos n ; 


1. Soma dos nümeros de cada coluna. 


2.. AAN 


eje ЕН 
EEE 


AS 
BN 


4.Produto dos nümeros de cada coluna. 


4. (12312533 


dec dk 
il RED | 
| 
| 


з. (1550 


2. Soma dos nümeros de cada linha. 
3. Produto dos nümeros | cada E 


4. Escreva em cada casa vazia | 
do quadro ao lado um número vrela- 
tivo, de modo que: po: 

a) O produto dos números da pri- Rs 
meira linha seja o simétrico do qua- | — 
drado de — 12. | 

b) A soma dos números da ter- | 
| 
| 


ceira linha seja o пїтего negativo de 
módulo 10. 


+ 9 


€) А soma dos números da segunda coluna seja a metade da 
soma dos números da segunda linha. (2—2—23) 


5. Para que valores inteiros de x se verificam simultáneamen- 
te as relações: х? <20 e x> — 2? 
Каары; _ noa = ccs лш Gap 


, g , D , 


„+ (2) 
Total de pontos obtidos nesta página: 
pS E E 


1. (1—1—1—1) . 


TO 6. Complete as afirmações seguintes: 
В а) А soma de dois nümeros simétricos ё (1) 
b) Multiplicando-se um número relativo por obtém-se seu 
simétrico. y (1) 


6) O módulo da diferença de dois números simétricos é 
ts = — do módulo comum a ésses números. (1) 


| 
\ 


il 
B 


(1) 


е) O módulo da diferenca entre as raizes quadradas do núme- 


7. Escreva em cada igualdade seguinte o n 
exprime o resultado das operações indicadas: 
TE) (ay =— ED“ (—1) — 


(— 4)°:(— 2) = Ox 


ümero relativo que 


A é (1—1—1) 
Е 90 в) —— (—2)5(- 4 
lo (— 3): (— 9) = Mia z — 1 
C 20—44) = (1—1— 


| VY 


ALA 
$ Yat 
dl, 


.. 4) A diferença entre os quadrados de dois números simétricos | 


(2) 


(==) dw (—2) E (a) — 8 | 


‚ 
q tes 


Á 
SÉRIE II 


ASSUNTO: Quantidades algébricas. 


————————————————— 


1. A soma de trés números inteiros e consecutivos, dos quais 
X é o maior, é (2) 


2. Se a soma de dois números é s e sua diferença é d, êsses nú- - 


meros são e 2 


(2—2) 


3. О comprimento de uma sala é a e excede de 


b sua largura. 
Logo, o perímetro dessa sala é e sua área é 


(2—2) 


4. Um trabalhador ganha x cruzeiros por semana e gasta y 
cruzeiros por dia. Logo, no fim de três dias, economiza — қау 


5. O número cujos algarismos das unidades, das dezenas e das 
centenas sáo, respectivamente, a, be e, é 


6. Uma barra de comprimento e foi dividida em m partes iguais 
e cada uma dessas partes em p partes iguais. Logo, a barra foi di- 
vidida em partes iguais e cada uma dessas partes mede 


-—— 
a 


(2—2) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


eraot 


e. 


BW | | 
ЗУ ря | 

1. O número que, dividi 

о е, dividido & В 

$ CE Por a, dá quociente q e resto к 


(4) 


| 8. Se com x cruzeiro; 
cruzeiros posso adquirir 


a : 
adquiro g gramas de um produto, com y 
— —— Bramas désse produto. 


11. A idade de 
Mauro é x 
no fi anos e será igual à 
im de n anos. Logo, a idade den s Ped, де da idade 


e Pedro é (4) 


ho atório 174 
uds água desas o 9 y litros em Б ы! Tespectivamen- 
- pe duag torneiras ein 89, à quan- 
Meia hora 
(4) 


, Му ` 
| = os 2^ 2 — 16 — 


A A 


SÉRIE III 


ASSUNTO: Quantidades algébricas. Expressões 
algébricas. Valor numérico. 


1. Dados três números desiguais, subtrai-se o médio do maior 
e o menor do médio; da primeira diferença obtida tira-se a segun- 
da; o resultado subtrai-se da soma dos três números. Obtém-se, 
então, o do número médio, (3) 


2. Um móvel, em movimento uniforme, percorre m metros em 
meia hora. Logo, em x horas e y minutos, percorrerá _______ (3) 


3. Prove que se obtém o algarismo das dezenas de um nümero 
de dois algarismos, dividindo-se por 9 a diferença entre o número 
€ a soma de seus algarismos. (3) 

4. Classifique as expressóes algébricas seguintes, escrevendo 


adiante de cada uma sua natureza (inteira ou fracionária; racional 
ou irracional): 


2x Hg 3X. Y 
e Mum. t odes (1) 
2 
bx? — — + 3x 4/5: e 
= ——— — 
1 p 
2x х 9x: e (1) 
МИЕТЕ, ЖЫШ, 


5. A poténcia de menor expoente positivo de x pela qual se deve 


Total de pontos obtidos nesta página: 


Es IRE 


к= шат a 


d МӨ» 
AY "abili xoa. МАР НЧ, 2 
X nm " | Sy 5 
multiplicar a expressio ES /Xx — ax ? a fim de se obter uma ex- 
Pressão racional é ———. (2) 
- . 8. А potência de menor 


expoente de x pela 


qual se deve mul- 
+ 3x7 3 — 5x ЕН х? 


2 fim de se obter 


tiplicar a expressão x-1 


. Uma expressão inteira é ка ҢҮ: 


E. У (2) 

Y 7. Calcule os valores Numéricos das expressões seguintes: 

І x'—y E 
бур + 1—4yPatàx-—4 y.» . 

É UA 1 TED M HE 
T REI 1 Зх + E - 

EN SS omes (4) 

N X! — y para x= —3, у= —9 k 

; * xt es — parax= 1 = 1 н (4) 

T ху 2 Mi Resp.: (4) 
АДА y m 

(a 8. A fim de que o valor éri 1 

+ Ж ; o BRAS Ca PME 

bl 

у= -— 


_—————————— 
SÉRIE IV 


ASSUNTO: Monómios e polinômios. Operações 


1 l operacoes abaixo indicadas e escreva os resulta- 
. Efetue as 
dos em suas expressoes mais simples: 
-2x y 3xy = 12x'y . (—3xy ) SHE A A (1—1) 
. OA 7; e 


182ºb*:: 94 ?b ? = (1—1) 


E (11) 

Tg Em ar SO | 
Serio ade] b, um NR. 
(—6x'y) : (—12x'y) = (—2ху) 2x'y) ЖЯ, 


i i duto dos 
em sua expressao mais simples, о p 
2 . Escre va, TO 


monómios: ” 
D, —2 A y 
Ey gr = D |. 
2x'y е © == 1 xy”, escreva em suas expressões 
3. Sendo P = = 
mais simples: 
PQ=.  ; PQ 


Resp.: LII rim (3) 


2Py—4Qx = (1—1—2) 


—1yP é um monômio do terceiro gráu 
х 


(2) 


4. O produto 2x?y? . 4 
em х e y se p é igual a 


Total de pontos obtidos nesta página: 


— 19 — 


7 i] wi o! 

t ' M m 1 

NA: 
ТУТ, Н 


д à MAP Y À 
——— por —2; 


il 
X*y 3, obtém.se 8х—1у? (2) 


/ 0 minuendo se torne 5x: SÉRIE V 
R ; 


minuendo : : AS 
O subtraen: es | ASSUNTO: Мопӧтіоѕ e polinômios: Operações. 
“Ditaendo se torno Зу; 
)- Simplifi ? 
á É que as expressões: (7 
` 2l | 1. Escreva, em suas expressões mais simples e ordenados se- | 
ES E = (4 — a] А, AIDE gundo as potências decrescentes de x, os polinômios homogéneos for- | 
mados: a) por todos os têrmos do 2º gráu em x е y, tirados do 
quadro abaixo; b) por todos os térmos do 3* gráu em x e y, tira- EAS 
dos do mesmo quadro. 


di n. +e Фау 6x ху — 2y 
UU URS, m. xu —2 [ao —8xy —xy —2 
EE — 6 -üxy —  —ty +79  —8k*y 


obtém-se x4 + 
1 6) Resp.: a) 


ОТ Pelo seu quadra- 4 AM b) 
(2) d 2 ү. 2. Ordene os polinómios: 
н PT a) em relação às potências decrescentes de x: 

bx'y' — 4y* + 2x* — 3x'y + ху" 

Resp.: 

b) em relacáo às poténcias crescentes de x: 

xy — Ax'y! + 2x* — 3y + by" — 2х'у?, 
Resp: — 


Total de pontos obtidos nesta página: 


— 21 — 


^ E a SED i 
ão mais simples ) (x па (a +b) (x — y) em sua expres- 


.4. Dados os polinómi r 
os P — x: 
х 2xy + Sa 
y, escreva em suas bus di simples: 
EU p 3Q = 


Resp.: : 


5. Escreva, em suas exp OS (2—3) 


Х ressõ 
n e da Em ER Ssões máis simples, os produtos 
o @-+х a JT DAE 


хх) пон OL NM 


(4) 

6 Dados os Polin: 

i бт 

5 Зарр (6) 
Resp: c — — 4, calcule o 
(4) 
mios х? + mx 12 1 
(4) 


~ „ые а Ше; T me ya] M E Vo p E ridic n 


"ТОЕ T» 


SÉRIE VI 


| ASSUNTO: Monómios e polinômios- Operações, 


1. Escreva, em suas expressóes mais simples, os produtos: 
(+ 2xy ty) (х2 2ху +y) = 
(а* 4-а +- Ь°) (a—abW-b') = 


(3) 
(3) 
B+ (а +1) хт] x—1) = (4) 


(4) - 


Dx + (a 4-b) x--ab] (хе) 
2. Desenvolva e simplifique as expressóes: 
(8 —b)*-F bo (ey = —_— AA 8) 
(a—b) (x—y) + (a—x) (y—b) + (a—y) (b—x) 


— 
= 
= 


(5). 


(a — b). (x — e)? — (a—c) (x—b) + (b—e) (x—a)* 


lil 


(7) 


і 
8. O polinômio х? — 4x"y + 8mxy* + py? não se altera quando 
Se permutam as letras x e y, se m = ер = (1—1) 


4. Verifique as identidades: \ 
(а? 4 b?) (¢ + d?) = (ae — bd)? + (be + ad) (4) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


| 


ES onere 


ey Ela 2n ED) (ат zs + 
i de ter e(a-+b)* = (a+b) (a с) (b+c) 4ab 
+ 4abe 


"sn (Ьо): д 3 (5) ү, | 


+ (atc—b): + (al-b—cy: — 4(а2-|-Ъ°-}-с°) 


(8) Ж SÉRIE VII 


, |. 
Ire xu + 4x 
—6x+3e 


[Coeficiente d 4—1, sem 
o têrmo em у ! désse iae, * 9 Produto AB, calcule о 


Polinômios A 
= x? 
ASSUNTO: Produtos notáveis: Fatoração. 


Il] 


1. Acrescente à direita de cada binômio abaixo um têrmo tal 


que o trinômio formado seja um quadrado: 


х? — 8x Ax'y* + 4xy* Las 5 a 
9 
(1—1—1) 
2 + a > Lu he. a — 4b 


сау 


2. Decomponha em produtos de dois fatóres as expressões se- - у. 


guintes: i 

х2 86 e (х Ба)? y= a)» 

C^ ue Er cui 2° + 1 = "m v. 

8x! — 272 `0? — 5 == ay : 
ay у аа ———Ó—— —— = О 

E БАУР IEA 2 

N ay рх AMAT IR Qo 


Total de pontos obtidos nesta página: — 


e 


niai 
VOV 


UD DS 
= OA 
а) 


Pres 4) 


Y — das | 
| — Љу + a тео ЗЕРИ 


trés fatóre (2) 


io a ТИГҮҮ DER 


A LEES, 
SÉRIE VIII 


ASSUNTO: Produtos notáveis. Fatoração: 


DO Lec 


1. Desenvolva as potências seguintes: 


AM Ys 
(e — LY ——— 0—0) 


(dx + 1) = — 
@ — ху)? = (+ = (1—1) 
3. Prove que 


(ах) (аж) + (b-Ey) (ЬУ) = (aty) (453) + (b+x) (bx) 
(1) 


+ 5mxy + y será nulo 


3. O valor numérico do polinómio x' 
fôr igual a ————— (2) 


para quaisquer valores iguais de x e y Se m 
4. Subtraindo-se — de 4 — 6x — 9 obtém-se 


(2x — 3) (2x + 3). 
5. Ponha em evidéncia: 


(2) 


x—y) + (х—У) — (x—y)5 


a) o fator xy no polinómio x'( 
Resp.: (3) 
b) o fator x—y no polinômio тх? + PX + q— (my + py + 05 
CADA ос (3) 
с) o fator atb no polinômio o*—92a?--a?b-- ab'—2b'—b*; 
: (3) _ 


Resp.: 


Total de póntos obtidos nesta página: —— 


PII 26 


TM T X—y no polinômio mxt— (2p—1)x 
(m — 2p) X y; 


M x à е 
*. Resp.: A AAA (3) 
ғ €) o fator a'x-Lax* no polinómio 
ax (1--x) + ax (+a) + ax (ax) + дагу: 
Sp.: (3) 
5 Escreva em suas expressões mais Simples os produtos 
— — — 
i SSH Ue a) VA A/D 
NR | (4) 
KA —b +4 “—4ас >b— Б 
ES Eyes 
Nu $ 
76; Dados os Polinómios p : 
} à = 2 
E Calcule, em Suas expressões mais simple ОША iu ce 
BI nr LE 
(2) 
(2) 
(4) 


Tw 


À 


SERIE IX 


$ ificação. 
ASSUNTO: Frações algébricas: Simplificaç 
y ÓN 


"ação seguinte, 
1. Escreva, adiante de cada fração 


mais simples: 


16а? — (a + 5b)? LE 
(4a — 5b)* ағ 


X'—4 
X — (3x8) = 


sua expressáo 


xd cag (1—1) 
x'—1 
o „ а (1—1) 
xy 
da Ae AO е) 
а—а° E 
Sr xeph a 2—1) 
x'—1 
x-Eaxy (б) 


== ——— 


ЖЕЛДЕ 
x——2y-Fxy 


9x —(5x+89"___ (0—2). 
¿A Te 


4x —4y 


x'—(6x—9) _ 
(x—3)* 


(2—2) 


: i ta página: ———— 
Total de pontos obtidos nesta pág 


— 29 — 


(x t 1y— (x-FE1y 


= GP dE 2x +1) goce so. C9 
ыыт a ___ 
X tax-F-2x--2a Pobres TM 
1+a—al—a? ' I 
Ens Ме _ _ 
X-LE2xycby аг (2—2) 
x+a E 
ШС каал ск x'--(a—b)x... 
+ (a+b) x+ab x 5 3 РА 
— а 
LU 
2. A fração xdy " 
| : torna-se igual È 
i а ———8e k — 
X—y ў 
8. Adicionando-se E М den. ү 
ominad dul 
esta fração torna-se igual : ^ " NUR i 
a —— e > 
x+1 
4, Subtraindo-se ———_ d i 
п ? о 
M m ee. TENOR numerador da fracüo (x — 2)? 
| EA r (x + 2) , 
5, Se k=1, as frações X+k EUR m 
1 gud sáo 
E A (8) 


* 


Tota] de Pontos da 


T 
otal de Pontos obtidos: 
Nota: 


série: 50 


SERIE X 


ASSUNTO: Frações algébricas. Simpli- 
ficação. Operações. 


Ф 


1. Escreva, adiante de cada fração seguinte, sua expressão 
mais simples: 


x—2xy+y? y—x 


Ly y) ax-x—y—ay Y) 

(acb-Fx)——(à--b—x) _ х+у+2 pe 
х? (а2—Ъ°) ER x-Ly-2 (xy +x+y) (2—2) 

(x41) (c—1) (ab) de 
(42x41) (x—1) ^ (ab) ahb (2 » 
„Акт 

2. Adicionando-se = лү da fração ГЕСЕР 
esta fração torna-se igual a Xx > Y шз, М (2) 


3. Efetue as operacóes abaixo indicadas e escreva seus resul- 
tados em suas expressóes mais simples: 


Lai 1 E = 
qdo “e -x42 х—4 
ENS s P kc ctu ШИ 
Ens da xy (х—у) 
EM IA I. Lx n = (2-2) 
sty му O x—y ух 


Total de pontos obtidos nesta página: ———— 


79у 223 


SÉRIE Xl 

ASSUNTO: Fracóes algébricas. Simplificação. 
rações- 

A esa a 


ix Охе) = 

vo Pad i -l. Efetue as operações abaixo indicadas e escreva seus resul- 
Wi tados em suas expressóes mais simples: 

L 


| 1 y 1 1. 1 


— — 4-—— = — 
NY i xy y x x+y  xyty (8-8) 


(4) e E 2 TEN А S 
SSS E x+1 сд > тт x—1 
Ис. С al 
f Multiplicando-se à fração i TN (4) 1 1 = 2 Ee = (3) 
"og de x—xy. pays CURA ЛЫ obtém 45:8 o vii mx x^-mx x—nY 
- uza à sua ex: 2 2y "S j 
icas seguintos, 279989 mais simples 2 EX om + ож al in 
Ê "n cada uma d = т ала ы шш — + 
3 ( аз fracóes RR x xi—4 + x xi x х(х+1) (3—3) 
= j ’ a b : "Tur а 
35 ERE Vb tu : Dos 1 S š x Ea (2) 
Aes CR RS ат e ЖШ М ©, DURS Fs s 
PL 2. Reduza à sua expressão mais simples cada uma das expe л 
] Soes algébricas seguintes: w 
RE xy 08 
my _ XT у E a ] 
сора 2 xy 1 
y у + у-Х Y Я 
Du x 1 1 ey 
EN 1-х I MERIT С 
1 к де 1 — 15 Д у 
1+x 1—x "14x "Pn 


et 
¿y 
f 
o 


COVERS y 
1 — 
TR ү em = 
1 mpi 
NUR E = 
Ll À (3—3) 
Emir Rene —, 
e ы” E 
x ECT oy 
E Rub. эл} а (3—3) 
xdi х—1 Pam = cc е (gal 
(3) 
1 
1 
(— 1 xi 
A sum —y 
x: ху + o TAS i 
DINE ANN 
VES Y (3) 
ES BUY 
H Py X bxy A += 
х (4) 
y 
2 


T сз АЙ retra ED, ud o in 
SÉRIE XII 
ASSUNTO: Identidades. Equações do 1º grau. Reso: 
lucüo- Verificação de equações. 


Ce rm 


1. Classifique cada uma das igualdades seguintes (identidade 


ou equação): 


x+1 
Ú— шж 
2 
(x--1)* — ох = х?--1 : 
(x4-1)* — 4x = (x—1)* 
(x4) — 4 = x (х8) агн АНЫ 
1 1 1 
STI) (x——)-F—7^x UT AS 
2 2 4 
x'—1 
Mic x (x31) Du 5s wm 
x—1 | 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


— 85 — 


(1) 


(1) 
(1) 
(1) 


(1) 


(1) 


2 
o == Resp: x = —— (2) 
x—5 
1 1 119 
(ах) (8x— —) = 6 (x1) G2) — — Resp.: x = 
2 2 4 » | Uo. 
з) 
E + 1 = v2 (x—1) Resp: x — —— ——— (3) 
v2 (X=3) = 4=x Resp! х =- 2 M 
P 1 
у? + 
x--4/2 
2 = 8 Resp; Ж = == == (3). ` 
A 1 ` 
prem А 
x42 A 
2% 


3. Verifique que 4/2 + 1 é raiz das equações abaixo, mostran- | 
d sas У А : EE 
0 que são iguais os valores numéricos de seus dois membros para. Ў 


2quele valor de x: 


X (x—1) = 3x41 Verificação: ———— = — —— 
(3). 

1 5 1 
E = 2 Verificação: ——— 7 NEST 

1 | a 

E E 

x—1 
te 


4. Calcule ra de modo que a raiz da equacáo 


X-Fm 
2 (шх) 


— № (х1) = — + 4m 
seja — 9. 


5. Calcule ad 


е modo que 38 equacóes ax 
Sejam equivalentes, 


24/2 
6. Calcule a de modo que ——_ seja r 


ek a+2 
МЗ atx 


aiz da equação 


O. 
Resp.: Ies (4) 
Total de Pontos obtidos nesta Página 
JULGAMENTO 
Total de Pontos da Série: 50 
T 
otal de Pontos Obtidos; — 
Nota: те 


A 


SÉRIE XIII 


Resolucáo 
m do 1º grau. 

TO: Equações do 

ASSUNTO e discussão: 


i 
———————— 


б intes: 
1. Resolva as equacóes seguin 


DX CDU. 
x x Resp. 
———— =9 (mo) 
m 4m 
2 1 


Resp: х == 


x x Кеѕр: х = 
—=+m=-—-+-p 
2 4 

1 1 Resp.: x= — 
z +—=0 (a 0) 
X-Fa a 
E x 


i IIT 


Resp.: X 
(р 520) 
mp m— p 


ágina: 
tal de pontos obtidos nesta p 
Tota 


— 89 — 


(2) 


(2) 


(2) 


(2) 


(2) 


Барай Condicáo Raiz 


E 2 


| 
== Шо ° 
= ES (х-ы 
—— ay EB ) (х+а)= (х1) (x—2) —— X =ч (2—2) 
E | m 1 1 
0 HS Ip a р 
Х--4 não tem so- —— I р - = 
ACE 
/ (2) j E x—m x—p 
qu A m = 
e cada uma das L "M + =p ——— x = —— (2-2) 
quacóes abai- 2 К р т 
m 
j M: e x 
Raiz i N d rb f 4 
= EX b ч 
TT (2—2) Ban —- A x= — (2) -. 

M a 
ho! b 

Seer Ea i 

(2—2) a. Total de pontos obtidos nesta página: ———— 
JULGAMENTO 


Total de pontos da série: 60 


— 


Total de pontos obtidos: 


Nota: 


PAT 


ira 


SÉRIE XIV 


ASSUNTO: Equações do 1º grau. 
Resolução e discussão. 


1. 
Estabeleça a condição tal que: 


A ema a b À 
quação — + — = ab seja impossível; 
1 X x 


Rép ———————— Ens 


b) JR ? | 
а equação — = — seja indeterminada; 


x—i1  x—m 


Resp.: NE OA үстүң 


e) aa ly 2bx + 
quação a -——=x-Fb seja indeterminada. 
a+b 


Resp.: e ee AA 


Total de pontos obtidos nesta página: | 


А rud 43 DT 1 : 4ч Ше 


m to 
= — L 
S Ub CTUM 


a) é determinada. 


Resp.: 
n= jo o 


b) é indeterminada. 


Resp.: 
ыы IC aM 
AAA (4) 


3. Sob 
que ng 
Condição a equação — " x 
minada? n: m = n + p é indeter- 


Resp, : 
Ne edem (3) 


5. Disc ão: 
a uta e A e 
ão RP 3—3 
TA hipótese de kh equações ETA 
{егт 


abai 
Y Pax 
minada: ое 2presente Huh: Bos 


: determinada 


(m 


Discussão | Solução: x = (4—4) 
| | m =-—; 
| х x 2b 
b) ——— = (а 5b) 
atb ab a — p 
( ——: determinada 
(4—4) 


Di x 
Scussáo 4 Solução: x = 


Solução: x = ———— (4—4) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


== ULT A A 
JULGAMENTO 


Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: 


Nota: 


Dav | ES 


т ] € ASSUNTO: Equações do 1º grau. 

M E | Resolução e discussão. 

ДУ гі : ] (х Ma. 4 

"hoc Y ————————— 

[use 4 

Ж 5 P 7 m 1 T 
| LE ow l. Para que valores de m a equacáo = —: v MM 


2) tem raiz nula? 
b) tem raiz positiva? 
C) tem raiz negativa? 


d) é indeterminada? 


а) tem raiz positiva ? 
b) tem raiz nula? 
C) tem raiz negativa ? 


d) nào tem solução ? 


SÉRIE XV 


2. Para que valores de m a equação 
m (x — m) = 4 (x + 4) + 8m: 


Total de pontos obtidos nesta página: 
LU 


Resp: ———— 


Resp.: 


Resp.: —— — 


Resp.: 


Resp.:————— 
Веѕр.: ——- 


Resp.: ——— — 


Вер 


— 4 — 


e o Cy. asd [EN А. TE i 
> MES АА? М E, bu. Ф] 
fu x "man " 


4. Estabeleça as condições sob as quais a equacáo 


x x 
—+m=-—-+p (140 eb 0) 
b 


Condição 
a 


a) tem uma solução; 


ы а о . b) não tem solução; 


€) tem uma infinidade de solugóes 


d) tem raiz nula. Resp.: ———— 


AES C 
= ; 5 . 5. Complete o quadro abaixo, que resume a discussáo da equa- _ 
x —— I ud ção 2 3 üri | 
D. LEN m (x 4 1) = 2x (m— 1): с 
3—3 І \ Ж z NY 3 
e ) y m. (m = —: solução nula A 
] | X y a — determinada jm < —— ou n > _ solução positiva 
| À : ў um |— <m < ——4 solução negativa E : 
кх = a h n ч | o. 
B mM = ————: impossível (2222 d 
n 
(4—4) D. Ч a Total de pontos obtidos nesta página: ——— | 
E иы D s 
а 
n 2 M. 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 60 


Total de pontos obtidos:—— 


"Nota: ——— 


„—;49—>' бр E NL. 


WELT II 


5 
{ 


SERIE XVI 


ASSUNTO: Sistemas de equações do 1º grau. 
Resolução e discussão. 


Б UM 
A A cos 
L ү | d М 
or 4 q DAR 
i h 1. Calcule as soluções dos sistemas seguintes: 
n 5 


Solução: + 
La 


[x = — 
HORS 


[C m ^e 


Solução: { 


(rr 


Solução: | 


_— 


—B-— 


" a eei - pu VE 


и 


P 
o 


" Ü i x 
І |x—1 Solução: 4 
+ ARS ly 


13y 
[LG ED = 30-3) + — E -. 
Е M 


m. 


Wr 


туз; 


„ЖИ! 
(i E a 1 3. Caleule m de modo que o valor de x no sistema seguinte seja — 
Solução: 4 “ABRA Mádrupio do valor de y: 
lr EU 
Xx — my = 2 

Resp.: ш =". 
ЖА АТ? , | We 10y = 4 

ә Ssível) ; S 3 Seguintes 


x ЖЕТ, 
"mn 


(3—3) 


№ 
a 1 á os sistema: 
4. Caleule m e p de modo que sejam equivalentes A 


(determinado, PR 


(x+27=p+7 


[3х — 2y = m | 
Жылу pç 

Resp: m == aaa P en 
; :na: E 4 

Total de pontos obtidos nesta Miser үү 


— 53: — 


JULGAMENTO 


Total de Pontos da série: 60 


Tota] de pontos obtidos: — — 
Nota: 


==] 


3, ` 
| бе Stabeleça as c 


SSRIE XVII 
ASSUNTO: Sistemas de equações do 1º grau. 
Resolução e discussão. 


DR iam io eee ШШ 


- Verifique se o parámetro a está sujeito a alguma condição 
& fim de que o sistema | 
[ах + y=a 
nha Uma solução. Caleule essa solução. 
Resp.: x = y y= 2—2) 
2. Mesma questáo para o sistema 
| x—y=2 


(ans (a+1)y=0 


Resp.: x = 


ж E 


(4—4) 


ondições para que os sistemas abaixo sejam 
Suas soluções: 


Condição Solução 
= 2ab 


OS e caleule 


(XA х = 


= 


yy = 


(2—2—2) 
Total de Pontos obtidos nesta página: 


ББ 


Sistema Condição 


| (m +1) у= —1 


| xty=m 

¿LA SS 0X m E = стуу 

l by = m (a — b) \ ы! 
(222) BE 


gina: ——— 


Total de pontos obtidos nesta pá 


EM A EET T 
JULGAMENTO 


Total de pontos da série: 60 


Total de pontos obtidos: — — — 


Nota: ———— 


dead id mE rn = M 


SÉRIE XVIII 


ASSUNTO: Sistemas de equações do 1º grau, 


Resolução e discussão. Artifícios de cál- 
culo. 


DA 
1-61. 
gl deter „Estabeleça as condições para que os sistemas abaixo sejam 
€ terminados 
^M e calcule suas soluções: 


T 
"AI 
- 


Condição Solução 


(2—2—2) 
а: 
Nb (a—b) у= дар 
CE e PES E 
MESES (ak) уыл "s ы 
(2—2—2) 
+ 
m pu e = 
"cp n 2m 7 
—— х= a pe 
= 4mp 
(2—2—2). . 


Total de pontos obtidos nesta página: 


— 59 — б 


d 


LIE EE 
T3 do 
1 [i 2 


l=+— = 10 
y [к= 
Solução: 4 
——— =9 
y 
ET. y 
Solução: 4 
+ by = 2xy у= 
J X+y 
e 
7 8 
+ [ s = 
y E A Solução: 4 
Eu | 
8 
1 
мыз, 
АЖ Ида E 
Ду. Solução: 4 
1 
ху 


Бы 


culo, a sistemas do 1º gráu: 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


NIC | ETT 


3] А. " cas ге 
4 ў 5. Resolva OS sistemas seguintes, reduzindo-os, por artificio de 


d x 
JULGAMENTO 


SERIE XIX 
Total de pontos da série: 60 


ASSUNTO: Desigualdades. Inequações do 1º grau. 


Total de pontos obtidos: 


р Nota: 


4 5 
| == Ф 
1. Que valor inteiro pode assumir х, 86 5 "ES 


Resp.: х = —— 


i 
0? 
2. Que valor inteiro pode assumir x, 86 gr 2t: 


Resp. -—€—— 


' `% 

Al ' m 4. Que valores inteiros pode 
И 55< 

4 e К <2е1<у < 1,2? 

y B LUNG AR 


Resp.: 


cT 7 
N xc 
M ise < х <3, conclui-se que — < 

f, T m | К: | 
Total de pontos obtidos nesta pa M 


Е Ea 


|. Y. Sex>5ey<l, conclui-se que x — y 
1 1 
8. Se— <x < 5, conclui-se que 
x 


Y 9. Resolva as inequações seguintes: 
(2 (1--x) < 5 (x—1) 


RES AT | 
> E o2 Resp.: 


5 а (mx— аа) 


i Resp 
(x—1) fe) > (x+1) (x--2) Resp 
q ИЕ eL >0 
À y SESS Resp.: 
а { 
Resp.: 


= LA 


E A 


Resp.: —— 


\ * Hu 
En 
LM a) 2mx > 5m 1 
у, [Sem 2—1 — (2200 
“igi bs mE == 
$ b)a(x—3)»0 
[ [Se a > — 7 eld 
Р E e o И 
Е с) a(x—a) >x—1 | 
o [Se а 9 ——— E i. | 
Resp. 4 ASS 


Баа." 


Total de pontos obtido 


s nesta página: 


JULGAMENTO 
a série: 50 


d 
tal de pontos 
To don aa 


Total de pontos obti 
Nota: == 


SÉRIE XX 


ASSUNTO: Desigualdades. Inequações do 1* grau. 
Inequacóes simultáneas. 


Фо; Estabeleça as condições sob as quais as inequações нахо 
Solução e 


apresente essas soluções: 


a 
b—x a— x 
[Se — s—— 
Resp. | no 
[Se —— E —— COMER 
E x 
) Tod dl 
p 
S 
Resp. DS o DUM mio = 3-3 
(Se m y. 
| are ГАКА (3—3) 
Và <x va+a 
otal 
de Pontos obtidos nesta págin 
Оре 


* 


$ М 3. Indique os valores de x que satisfazem às duplas desigual- 
dades: 


E us 


Resp.: (6) 


Resp.: 


4, 2 eum 
Sendo a e b nümeros positivos, prove que: 
a+b 


ans væ (5) 
i-is 


(Sugestão: parta da identidade (a +b)'— (a — b) = dab.) 
b 


a 


a 


(S = " | 
ugcstáo; elimine os denominadores e utilize o resultado 


anterior). 
Total de pontos obtidos nesta página: 


NS ÑO = = 
JULGAMENTO 


Tatal de pontos da série: AN 
Tota! de pontos obtidos: 
Nota: 


1 
| 


а. 
eira receba tantas notas de 50 cruz 


HE TA | 
SÉRIE XXI 


ASSUNTO: Problemas do 1* grau. 
Resolução. 


Resolva os problemas seguintes, utilizando, de preferência, 


equação com uma incógnita: 


ur Acrescentando-se a um número sua metade e sua 
» Obtém.se 22. Calcule ésse número. 


Por E Divida 90 em duas partes tais que o quociente is 
seja igual ao quociente da segunda рог > | 
Resp. ———* CU 
3. Divid i tre duas pessoas de E 
a 720 cruzeiros en eiros quantas 2 segundo 


a 
de 10 cruzeiros. 


CUT, 


Resp.: primeira: i 
cruzeiros 


segunda: 7 у 


^ Total de 


d Um pai tem 28 anos e seu filho 4 anos. No fim de quantos 
а idade do pai será о dóbro da idade do filho? 


Resp.: (4) 


_ 5, Deseja-se dividir 200 cruzeiros entre duas pessoas de modo 


* p n con seja 2/3 da parte da primeira. Calcule 2 


Resp.: primeira: — — — — cruzeiros (2—2) 


segunda : cruzeiros 


* Calcule os dors números cuja soma é 128 e cuja diferença 
t А $ 


Resp.: e 


(2—2) 


riada sde 
tado, ao, E вю por 13, adicionando-se 14 20 
tad › obtém-se, 17. Caleule ER is Eis ai HS 


Resp.: 
IE TNR 4) 
um núm 
por 3 de Dos * do produto subtrai-se 2; 
Por 4 e do produto Muri e Subtrai-se 3; multiplica-se 
Tero Primitivo. Qual era e оре ndo-se, entáo, 14 véze3 
UN o 


(4) 


E. do náme-. у 
Moi А s ега 2/3 
Y $ A 2. Numa casa comercial o número de pae o número de ў 
moço, "8ралез, Tenho sido admitidas mais * antas mosas © 4 
үс Passou a ser 3/4 do número de rapazes. e. 


Majo € diferem de uma unidade, sendo O 


9" : : ^ 5 iros e conse- 
9. A diferenca dos quadrados de dois números intel 
vos é 127, Calcule o menor désses números. 


, 
— eu 


4 
\ 7 Resp.: (4) 


d : uma meia 
. 19, Tenho um certo número de caixas, contendo ке em cada 
e à de lápis. Se, alterando essa disposição, T lápis tenho? 

Ха, ficarão 3 caixas vazias. Quantas caixas e quan Ов | 


Um 
LU 
30 


£u 9—9). a y 
| Resp.: caixas e ——— lápis. ү; 
5 s ё 108? 
Ц. Qual a fração igual a 1,25, cuja soma dos têrmo A 
CN 


Resp: ———————— 


VE ; . 
s Uantos rapazes havia a princípio? e») іт 

rapazes. 4" 
moças e —— 


e por 10 obtén, e 
s restos dessas \ 


Resp.: 


en- 
; os. 
tos 13. Dividindo-se um número por 9 . 


Тез possíveis. Calcule êsse múmero. 


Resp ———"— 


3 ao 
Al ümero; 

d ie ^. Somando.se 2 ao inverso de ra obtém-se 5 
(1 Р; 

b: үрө ср € 4 ao inverso do novo 1089 


Resp.: E RNE 


¡dos nesta Рё 


Total de pontos ot к, d 
Ls 73 — A en ea 


parte? racáo do nú 
0 número representa a primeira 
Resp.: il 
= enem 
PA am AS 
Total de 
Ponto А A 
s obtidos nesta página: -— SÉRIE XXII 
ASSUNTO: Problemas do 1? grau. 
[rar EQ Resolução. 
RA 1 EGAMENTO — —— | 
3 Pontos da série: 60 
N otal de Pontos obtidos. Re 
solva os problemas seguintes, utilizando, de preferência, ama 


Nota: 


Elm | 


o AERE 
com uma incógnita: 
1. - . 
Se д vis Soma dos dois algarismos de um numero é 9. туесе 
Número p désses algarismos, obtém-se um nümero igual a 7/4 do 
Primitivo. Ache êsse número. 
(4) 


Resp.: ———————— 


idade de seu 


9 vézes a 
] a idade atual de cada | 


2. ES 5, А 
filho. Há seis anos a idade de um pai exa 
um? 


> Do fim de seis anos será o triplo. Qua 


Resp.: pai: ———; filho: —— (2—2) ч 
i total de — 
Gs i Um varejista vendeu em trés dias mercadota al Mec SAA 
Hose. 00,00. Qual a importáncia da venda no P Mx il 


i artir 
;. Me o acréscimo de venda em cada dia (2 P 


foi б 
а Metade da venda do dia anterior? | : 
і «on 


Resp: Cr$ ——— 7 | m 


2 a: e. 
Total de pontos obtidos nesta págin | 


a КИЫН РҮ. Мыл! А pa do LP XEM 


» 


4. Recebi Cr$ 930 


,00 e , 
, Outras de Cr$ 20,00. Q т 50 notas, sendo umas de Cr$ 50,00 e 


u 
antas notas de Cr$ 50,00 recebi? 
A A 
(4) 


“коне e uma düzia de 
саз e menos três peras; 


таса? 
Resp.: Crg ANA 14.) 
- 6. Calcule о (4) 
dos valores ab número compreendi 
soluto eendido en 
. Seus algarismos prr algarismos & es en Сы оиса e 
A initio: Tdem inversa, ве obté al que, escrevendo-se 
P m 7/4 do nümero pri- 
T ORTU EE 
ANA tf Ache O! 1 > І 4 i 
j © Segundo se end Si Números tais que didi (4) 
.— . do segundo pelo ORE. e resto ie URN o primeiro pelo 
r e obtenha idindo-se o séxtuplo 


(2—2) 


.. mesmo sentid 4 minut 

B cd О, O encor °З. Se, ао á 

. leeidade de cada um о Seria nó fim FETO Бе moyessem. по 
| 5 ? e 40 


Re minutos, Qual a ve- 
esp.: ciclista. АШ, 
m/min.: 


jBedestre: = m/min 


(3—3) 


no mesmo sentido, numa pista cir- 
a ve- 


9. Dois ciclistas correm, 
cular de 3,6 km de comprimento. A velocidade de um é 2/3 d 
locidade do outro. O mais rápido passa pelo outro cada 18 minutos. 


Calcule a velocidade de cada um. 


km/h. (2—2) 


Resp.: 


km/h e 


10. Num determinado percurso a roda dianteira de uma car 
Tuagem, cujo raio mede 1 m, deu mais 509 voltas do que a roda 
traseira, cujo raio mede 1,5 m. Calcule aquele percurso. 


Resp.: (4) 


i 11. Ache a fração tal que, somando-se 2 a cada um den веш 
térmos ela se torne igual a 1/2 e subtraindo-se 4 de cada um de 


seus térmos ela se torne igual a 1/4. 
(4) 


Resp.: ———————— 


12. A que horas os dois ponteiros de um relógio se sobrepóem 


pela primeira vez depois das 12 horas? 
h m s (4) 


Respir 


Total de pontos obtidos nesta página: — — 


JULGAMENTO | 
Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: ——— 


ota: —— 


A FON, 


— T — 


ASSUNTO: Problemas do 1” grau. 
Resolução. 


es, utilizando, de preferência, uma ў 


. Resolva os problemas seguint E 
Е y j Y 


ч equação com uma incógnita: 
Pb AT 
yo 

Ж 1. A que horas os dois ponteiros de um relógio ою чам, » 
Primeira vez, um ângulo reto depois das 3 horas? | 


h 


Resp.: _— 


teiros de um 


2. dois pon 
A que horas 05 ois р беры das 6 


um ángulo de 60* 


En 


Primeira vez, 


Resp: = = = А 
| s em filas e 
-3. Deseja-se dispor de um | certo número de, moeda Jun asd 


1 . Na primeira ten 
modo a formar um quadrado Será rimus 


das para completar o quadrado. mo ee 
r. da. o lado quadrado, sobraram 8 8 moedas. Quan vantas 


: Resp.: uL 
Y we ; | 
| Total de pontos 0 obtidos. nesta página 


y я A. — Ы ac 4 " 
v Doi É e feras PONTE tar MEC raS АЫ 


E 
É 


ү 
( 


Es 


pt 


— ficarei com 42 cruzei 


5. 0 primeiro algarismo à es 
- rismos é 1. Tr nsp 


: Préco 


` = x A Á 1 x . e 
4. Doris disse à Alda: <dé-me а metade do que vocé possui 


Parte do que você possui 


ia 
Ì e ficarei com 49 crudeiros». Quanto possui 
cada uma? 
Resp.: Doris: — — ———— cruzeiros (2—2) 
Alda: 


—————__ cruzeiros 


ortando- 
Mero, obtém-se o triplo d 


Resp.: (4) 
6. 20 kg de água salgada contém 500 g de sal. Quantos quilo- 
gramas de água se lh 


(4) 
Med e 
7. Uma barra de ouro e Platina pesa 49 8. Sabe-se que: a) О 
da platina é triplo do Préco do ouro; b) o prêço do ouro 
ôbro d 


o 
ies ido na barra é o d 9 da platina. Calcule a quantidade de 
rra, 


Platina contida na ba 


i ua 
;erifiquei que, q 
: às 6'horas, Vend ual a 
E NM marcava 10h 39m. Q 
marcava , 
та nesse momento? 


^ rta s 
TOS». «Não, respondeu Alda; dé-me a quarta, 


^ 


ra do que outro. 
ndo o primeiro 
hora verdadei- 


i inutos por ho 
9. Um relógio adianta-se mais 2 minu 


(4) 
de 


h = = m 
Resp.: ——— 


e 
a seu colega, ту fad 
se teu passo é 2/ 3 
s 
que, enquanto dá 


10 « u artei о 
1 1 m carteir 
Como se explica, disse 


assos, 
30 de teus P 
ultrapassado ern А puel 
m kTisnenes.to, respondeu к umi 
Passos, dou 5». Quantos passos 


(3—3) 


Resp.: e ——— —— 


da 4 anos 
` ido proclama sua 
ileira tivesse S! te 3/4 de 
áblica Brasileira à inado duran : ado i 
05 ie i. Pedro II teria cn tarde, teria reina 
mais cedo, o таро proclamada 11 anos 
Vida; se tivesse sido 


e idade, 
i Pedro П e qu 
ida. Quantos anos reinou 
d te 4/5 de sua vida. s 

inha m data da queda do Impéri E 
ie 4 respect. 


anos, | ‚ 
БИЗЕ => 
Resp.: ——— 
i de uma 
. tro y’ litros ids 
V litros de арпа santidade de;'seu em 
u е ч E 
12. Um vaso Den vaso à m sacd assim, p e. м 
lintura, Retira-se de Es а outro vaso, от а ; 
€ coloca-se essa porsi Qual foi a quan Na 
idénticas nos dois vasos. | 
А litros 
Resp-* ——— TT 


DL 
—— 


E ta página: ; 
de pontos obtidos лев bi 
Total de : 


45 8145. 


т.с. A MENTO 


Tota 
à 1 de Pontos da Série: 50 
otal de Pontos obtidos: | 


Nota Н Ex i 


SÉ&RIE XXIV 


ASSUNTO: Problemas do 1? grau. 
Resolucáo e discussáo. 


Resolva os problemas seguintes, utilizando, de preferência, uma 


a a 
ЗЕ. equacáo com uma incógnita: 

| m | E 

| 1. Dividindo-se um número por a e por ac 1 obtém-se quo- 

\ cientes que diferem de urna unidade, sendo os restos dessas divisões і 

os maiores possíveis. Calcule aquele nümero. " 


Do. 


Resp.: ——————- 
“ 


2. Divide-se o número positivo a em 3 parcelas tais que a segun m. 
à da exceda a terceira dem e a primeira exceda a segunda de 2m. Cal- 
| cule a menor parcela е estabeleca as condicóes para que: a) as 3 y 
parcelas sejam positivas; b) sómente 2 primeira parcela seja р07 — — 

3 sitiva. : 
Resp.: parcela menor: — — — (BID __ 


Condições: а) ——  * 
Total de pontos — —— 


К P 3. Multiplicando-se um nümero por à (a > 0), somando-se a Y 
y -M ao produto, dividindo-se a soma Por a+2 e subtraindo-se 27-3 do — 

X. e 

t Total de pontos obtidos nesta página: 


| um 
— 88 — 


— 


E d 

YA же 

Pw, 
“E 


TV m 


à E dM Cu 3 


... Mociente, obtém 
ao Problema náo 


-Se 2-1-4. Calcule: 


tem sol ução. 
y M 
Resp. : a) 


Nro temia b) a= 


p. 4. Divide. (3—2) 
' Primeira де um 

P (050), 
рага que о 


Número 
aem d 
Ze vas partes tais que o quociente 


de 40), aume 
* 8. Calcule a ad н do quociente da segunda por 
Problema seja: a) ; ra parte e estabelec. icó 

: a) impossível; b) inda SPI 
inado. 


A D 
Condições a) ш: 
DAT с=с. 
b) 
GE TUI AD 
Que nüm 
ero relati 
Para se ras se deve soma 
ла E o. inven T 2 ambos os térmos da 


es à 

O tem cy fração ? Estabeleça as 

nta EOD uma solucáo; b) 
uma infinidade de soluções. 


Resp 
SN 
n úmero relativo: 
ndições: ау E TT (2111) 
6 Que nüm 508 
его relati. e) ————— 
vo 
mem y x i Iur Somar a quat 
1 atro 
> p x e nüm 
Iucüo? b) é кыщ Ee, 40е OB resultados (ma тады 
Resp.: 
p Número: relat 
Hi f Ivo 
Póteses a) 


а) ésse númer 
e numero; b) para que valor 


e que, no fim de 6 anos, a idade de uma se 


sabendo que sua soma é a 
rá o dôbro da idade da 
oluções inteiras (e 


7. Ache as idades de duas pessoas, 


outra. Para que valores de a o problema tem $ 

Positivas) ? . 

Resp.: —_— е ———— (2—2—1) 
Para valores de a mültiplos dejo EE 
superiores a 


8. Um carro sobe uma rampa com a velocidade de v metros 
Por minuto e, depois, desce essa rampa com a velocidade de v' me- 
tros por minuto, sendo v' > v. Calcule a extensüo da rampa, saben- 
do que a subida durou mais m minutos do que a descida. 


metros (4) 


Resp: —————— 
e b, de quanto se deve diminuir cada 


seja a metade do primeiro? Su- . 
dicáo o problema tem solucáo po- 


9. Dados dois nümeros a 
um a fim de que o segundo resto 
pondo a e b positivos, sob que con 
sitiva ? 


Condicáo: (2—1) 


Resp.: 


10. Que nümero relativo se deve somar à ambos os térmos da 
la dobre de valor? Sob que 


fração a/b (a > o e b > о) para que е 
condição o problema não tem solução? 


Resp.: nümero: (2—1) 


condição: 
tr 


mero cujo produto por a é igual à sua soma 


11. Qual o nú 
xo que resume à discussão dêsse 


com a? Complete o quadro abai 
problema. 


Total de pontos obtidos nesta página: ча 


— 85 — 


Mut 86 ma 


Resp.: número: R 
a1: gostes ES” erm 
a=1: 
Ocaci: Iur es SRM = MN 
| а= 0: 
ic c NN E 


12. Dois trens Partem ao me 
Via férrea e 


Discussáo 


» Pergunta.se no 
te o quadro abaixo 


(as = 


Total de pontos da série: 60 
Total de Pontos obtidos: 


Nota; T——— 


(2) 


(1) 
(1) 
(1) 
(1) 
(1) 


que resume a discussáo dósse 


(4) 


v 
IE XX e 
SÉR aizes. Radicais. 


ASSUNTO: Potências e r Operações 


Simplificação. 


seus segundos 


do 
intes, escreven 
lete as igualdades nima 
. Complete А 
ЭМ ДА a forma de potén n. 
LZ 
MIT gas = P 32 
d жі: = EIA, (1—1—1). 
м2 e 
А 
E 733 xg 
24/3 y 
y зы ; 
а ЕТ A 1D + 
2 VA REI E ja 


' qs abaixo, 
radicais aba & 
ar de 
caso, entre cada P 
eo 
conform 
2. Escreva, 


T ou >: 
um dos sinais >, < 


EL. ; LH a 

xm nuo NE | 48 мМ 
— P , 

MS ЫМ 


ágina: VETE 
de pontos obtidos nesta P 
Total de 


E aT 


sua expressüo maj 
8 expressóes seguintes: 


(3—3—3) 
47 quu Escreva, sob а forma de radical e com radicando mais sim- 
¿SUN ples, o resultado de cada uma das operações seguintes: 


TT 4 £ 3 
Mg xg =. Из хойг 
(2—2) 
4a Y EK CN Am ao A 
V3 prm CP Væ — vig = ^ 
с (2— 
E 1 
VM хуз = Vo -55=0 
(2-2) 
5 Je С КҮҮ 
"n" p i o = 
1 VE — Ut Y ы 
| (2—2) 


"Total de Pontos obtidos nesta página: 
4 кй ! | \ 


S simples e sob a forma de 


: 3/4 8/9 ^ 
E A Ptr 6. —— 
Г T — = E E 
8 5 
E zw — = ЕЕРЕЕ 
EI 3x Y aD En 
13 3 = —— V ab? x | j 
2 Va х V4 
ЕЯ vr D 
— y 4 + vaa = ——= 
= v 24a s 
-d E 195 уБ = —— | 
il | t E 3 E " vas PÁ А | 0 
* Wi Vo x Va x a | 
E | d 
15 a ' E 
ágina: —— — 
| de pontos obtidos nesta P 
ү! 'Total 


pamm 


nr сы, 
Total de pontos da $ 
o 


idos: —— 
Total de pontos obtid 


Nou rs 


SÉRIE XXVI 


ASSUNTO: Radicais. Simplificacao. Operações. 
Racionalização de denominadores. 


AA ааа r 


a de radical e com radicando mais sim- | 


; е 1. Escreva, sob a form 
ples o resultado de cada uma das operações seguintes: 


‹ Dod — em $ = pe 8 * UN 
| Vas +v- VBig— ——— Va + 0185 — V6 — 7 
| Е (2—2) 
e 31,7 == EM 
E briva + V108 = —— 09. 
he pe) ; 
Жоо uo Hi M 
Y 3. +v Y De ct ¿CA 


VE Ases 


Vsa +20 + sV9a + 45 = 


Total de pontos obtidos nesta página n Y et 
Fa IICA PROL EN 1 A A 


uu 


“ 
„4 


Va doy 


| аё — а = (2) 
"M 2. Simplifique os radicais seguintes: 
l H v 
5 | 302 — 24m + 48-1 V даз — 18 а? 05 — 
"o 4 — = RARE O ME re 
E Se SERRA =... V (æ +1) (21) = 
(2—2) 
dd эң мы 
V За? $ вазъ y ga = 
А Y | M 
E. V8aº — мазь + gabi = 
HiL 
» Ў (2) 
xc ЗАНЕ ИГИ 
Y (as Db EC. poe LLL. (2) 
E ou 
A p + За фь ш à n2 


ШЕ IS sendo yz = 

а 9/2 — 1414914 a. = 

mais simples e y5 = 2,2360 

ho MET e com a melhor aproximação 68, calcule de modo + 
exp: Seguintes: São possível, os valores das 


—— 


vz 


E Qe 1 


AS A E 
Vi-v3 


————— 


| | (2—2) 
Total de pontos obtidos nesta página: . 


=i 


5. Calcule o valor de a na igualdade Ys + 


Racionalize os denominadores das frações seguintes: 


1 = 2 A (1—1—1) 
У 3 
v32 AER 
8 = — — = — (1—1—1) ns 


wv 8 | UR 


1 21 
NER ЗЕРЕ 
y/24-v3T1 


Va xb Kaz "i UR ® 
Ка 0 – ! В. За 
av acidi 2 
ЭЙ 
Resp: 47 ————— TE M 


Total de pontos obtidos nesta página: ————— 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 60 
Total de pontos obtidos: 


Nota: — 


— 93 — I TY. 


SÉRIE XXVII 


ASSUNTO: Radicais. Simplificação. Орегас̧ӧ 
Racionalização de denomina ri 


m prr Дл б 
a (ona, lette Os valores numéricos das expressões seguintes, га- 
E 9 Se necessário, os denominadores dos resultados: 
EZ ==: 
А s para x—2—24/3 Еевр: -TTNA 
х а (3) i 1 
Paire ed 1222 
4 NS para x= y3—6 Resp.: > q 
(3) . | 
ID 
i para x= à 
ЖЛ /#—1 
" y = ———— 
2 


Ze 
== e 
mk A 
À ИУ, 7 
р" “ 


Total Йе pontos obtidos nesta реа 


— 95 — ш 


TOREM al pas der Pe TIS ei a р UN т 7 ý 
d para x —4/8—1 Resp.: — a ) 
(3) үет ааъ) + (8—0 = 


— 7 UR | X a » 
| P i 1 азр а pue b А. 


- 1 
Сарсет j 
¡E para х= — — Resp.: —— - is simples: 
Vi+x—1 2 Р 4. Escreva em suas expressóes mais pl 


(3) 


2: icais ! 
Reduza os radicais semelhantes nas expressões seguintes: 


| 26 b le 3/b 3 a 
Y T Д аг b: AY 
TA 
| | (2—2) 
К uU s pi 
VEDA каиа уБ 
» 2 8. БОР v n 
E ү: i (4) DN E 
; | 3. Simplifique os radicais seguintos: | 
7 - ў É 


O AN 


М 1 I SIUE 
T ve — =: 
No Ws O orae о "m | it 


Total de Pontos obtidos nesta 


Página: à 

i 2 Ый Total de pontos оо nesta рё? 
5 | 

' - T Р ==. И ` 
E АЕ NA 2 f а 


SERIE XXVIII 


ASSUNTO: Equacáo do 2* grau. 
a Resolução e discussão. 


.. 5. Calcule a de modo que seja igual a 4/3 — 3. 
. / ya+ v2 & * 


Resp.: a = 


(4) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


BE = 8% Resp.: x' — x" 
(1) 
1 
| ENO Resp.: х’ = e 
JULGAMENTO P Q) 
Total de pontos da série: 60 4x: 9 
=9= 0 ОТТ iz 
Total de pontos obtidos: — Байа УХ ü (1) 
Nota: (x ==! 
|=6(x—1) Resp.: x’ = х= 
(1) 
pred Resp.: x’ = x” = —- 
(1) 
eg 
“Iva as equações seguintes: 
3) 
A =2 Resp.: x' = х" = 
(3) 


Total de Pontos obtidos nesta página: 


— 99 — 


= 


| | » 
e Para que valores de m a equação т? (x—1)=2m+xtem  —— 


a (x + 1)—(x—1y-—8 Resp.: x'— »- › 
К. q 8 не 
; d 2 raiz —? 
ESO xu p 
Ep = |o Resp: х= c Uem 


em=— ‚ (2—2) 


nM a Calcule m de modo que sejam equivalentes as equagóes 
RDA (+) (42) + (x+2) (143) = 20 ES (< 4) = y 
| EC. "ix em(m-4-x)-7x. 


Resp.: x' — n == 

ds (4) B Resp.: m — oum ————, (2—3) 
Ne й Adin’ пу 
POE = iV = 7 HS 7. Caleule m de modo que, no sistema 
J Resp.: х’ = x s (5) 
т \ —— 3 
E va (x + my = 10 

F x43. i " CES 
х |—+— = 3 
e La —1 == —2 
ШЕР 3. Verifique se a equacáo A бар = 1 tem | 13 m 
E 3 . - 4 h 0, valo. 
o raizes reais. 1 x (x—2) | r de x seja о triplo do valor de у. 


` 


D. 
Resp.: m = 


Resp.: 


(sim ou nào) (2) (4—2) 


oim = — 


-T FO 8, S . 
Bag aço resolver as equações abaixo, estabeleça a natureza de 


zes i : . a e . Н 
М y (reais e desiguais, reais e iguais ou сошріехаз):, 


xi 
— 2 ud 
x 8-9 Raf EE 
x ta 
3) .=4=0 Raizes === (1) de 
ar mr аи 4e __ І 
1х 9-0 Вов ЕРАЗ 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


к 


— 101 — 


ARO Y'A 
"^ » 
Y 


De] j 
|! , 

| b. е E. 

ЕТС 4 ; SÉRIE XXIX D 

Total de"pontos da séries 50 [ E ASSUNTO: Equação do 2º grau. Resolução A 

% Ё e discussão. Propriedades das raizes. bp 

Total de pontos obtidos: — v ДА 

^ à P Е ` m 

Nota: ^i jr 1 


A \ ГҮҮ, e а = à 2 
$ È. Sendo a Positivo, a equação ах? -+ c — 2 = 0 sômente terá 


TàlZes reais se e dM tl ho 


(2) M. 
o E 
y m o I 
| | “. Calcule m de modo que: q 
E ^k SY hi 
а) à equação x +m = 0 tenha raizes reais; " 
Y к 
] Resp.: m (2) ha 
/ b 3 A 
B. - Ad equação x* — 4x + (m — 3) — 0 tenha uma raiz nula; 
1 ! 4 
LJ 
o Resp.: m = ——— (3) yi 
| | c) | 
1 tricas; aS raizes da equação х? -+ (m— 1) х — 9т = 0 sejam simé- — 
y E^ Resp.:m = —— —— (2) "n 
ig ) + d) as z A 
j maizes da equação x* — mx 4- 2m = 0 sejam iguais; T 
E uu Ж 
t A Resp.: m= Og hi ==> (2—2) " 
i ] j 
| | ў Tot 1 А РЕА Le 
Ln | al de pontos obtidos nesta página: s 
{ Tn T ыл 
= 103 — RP: 


ns 


Resp.: m ——— (4) 


1x4 
1x1 34 


E 5! Calcule as raizes da equação xX— x — 8-[- 


12 
= 0. 
х? —х 
j M (Sugestão: utilize a incógnita auxiliar y = x! — x) 


1 
mi 


Resp.: 


y 


e (6) 


4. Complete o 


quadro abaixo, que resume a discussão da equa 
X 4 3mx + x: 


= 0: 


‚ ЭР) m :raizes positivas 
| uos raizes reais e desiguais | . 
p [m —— ——: raizes negativas 


~~: raizes nulas.. 
(4) 
B. ^ 5. Complete o quadro abaixo, que resume a discussão da equa- 
n e ÈN , À 
ЖУ 1 
+: x 4 


1 


Mat ү py! 
fr VERS raizes reais e desiguais 


x 
ГА { 
se 


“Total de pontos obtidos nesta página 


TIR 


Complete o 
T Mx + (m—1)- 0; 


quadro abaixo, que resume a discussáo da equa- 


[m > —: duas raizes positivas 


m = ——:uma raiz nula e uma 
positiva 
— ATT g :raízes de 


sinais contrários, sen- 
do positiva a de —— 
valor absoluto 


II 


=] 


— : raízes simétricas 


m < ——: raízes de sinais con- 
trários, sendo negati- 
và a de —— valor ab- 
Soluto. 


AA ———— Е — — — —— лы —— — а 


(10) 


ta] 
de Pontos obtidos nesta Página: 


O 


шоу 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 40 


Total de pontos obtidos: 


Nota: =i 


o doas 


AE A A 00 
SÉRIE XXX 


ASSUNTO: Equação do 2º grau. Propriedades 
das raizes. Composição da equação. 
AA A ÀM— — 


1. Sendo q e р as raizes da equação х? + px -F q = 0, complete — — 
as igualdades seguintes: TR 
- (ач 


à d AR 
— ———— it a + ME (2—2) y 
a go 
a == E É da (2—2) + 

3 a 


8. Escreva as equacóes do 2° gráu cujas raízes são: 


Resp: = NI NS ( 


aj b ed 
1 
a a REM т зл е oe (1) 
3 
ig PES USE IIS 0) 
c) 0 e—4 Resp.: [s 2d 


Total de pontos obtidos nesta página: ———— 


— 107 — TN 
| ELT 


BO Ee 
(1) 2-4 Ze 2— vã” 


з. Caleule m de modo que: 


| t E ja nula; 
2) uma das raízes da equação х? + mx -+ m* —1 = 0 seja n 


2 
Resp.: m — oum = (2—2) 
x 4 0 sejam 
= 0 se 
b) as raízes da equação — —— — (m—1) x — 
т —2 m—2 
2 
. Resp.:m-— oum = (2—2) 


Resp.: т = oum = (2—2) 
1 E а Soma dos inversos das raízes da equação . 
ha *—mx+m+6=0 
Resp.: = oum = (8—3) 


) а soma dos quadrados das raízes da РНИ 


tos i 
| 2 


_Кезр m E 


ual as; 


A Total de pontos obtidos nesta página: AAN 


ЛР. 2 


M 


f) uma das raízes da equação х? — (m 4- 3 )х 4- 3m = 0 seja o 
- dóbro da outra; 


Resp.: m = oum = (3—3) 
E) uma das raízes da equação x! — 12x 4- m = 0 seja o quadra- 
do da outra; 
Resp.:m = oum = (3—3) 
h) as y. 


aízes da equa 


ção x*-(m 4- 4) x J- Am = 0 difiram entre 
si e uma unidade. 


Resp.: m = 


oum = (3—3) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


JULGAMENTO 
Total de Dontos da série: 60 


Total de pontos obtidos: 
Nota: 


— 


— 109 — 


SÉRIE XXXI 


ASSUNTO: Sistemas de equacóes do 2* grau. 
Sistemas que se reduzem ao 2° grau. 


MM €— —— M ———- 


Calcule as solucóes dos sistemas seguintes: 


11 
х--у=— 
2 [x= —- {x = — 
Sol.: 4 i 
5 ly = Ду 
ху. =\— 
2 
(2—2) 
1 
Ey 
2 (x= (Ea 
Sol.: 4 1 
1 (dye ly = 
y = — 
2 


(2—2) 


Total de pontos obtidos nesta página: 


— 111 — 


(5) 


[sy 10 
i [x = [х = [t 1 
[2 + у? = 82 Sol.: 4 4 ¡TA 
к= ly = х у ly = {х= 
[1 i Sol.: 4 1 
( -+= LE От 
x+y=7 » spem 
{ [x= [xc [ue yt " 
l&--1)(41-2y—4 8% | | (22) 
у= ly = —— 
[х°+-у* = Бо е ES fem ра Е РЕА 
[. xty=8 Sd Р ү, i 
[х = [х=—— | xy= [y = 2 p= —ÓÀÁ geom e O! 
[x* +xy + y = 19 Sol.: 4 E 4 
(у = ly === à (1111) 
[ x—y=4 odds (х = (х = 
(х = к= — ТТЕ Sol.: 4 1 
Ay -10 Sol.: 4 { y ly = ly = 
ly m v=— (4) 
(x+y=2 | [x + my = 3 [х = 
| Т : Sol: Sem 4 — —1 
TUN eR епу р = 
I-t—-2 од 
lx у ly 2 —— 
ES (x (3--2x)--y (3+2y) = 28 = 
A Ha — у? = 80 TR { sm h 
E 
W Y Total de pontog obtidos nesta página Total de pontos obtidos nesta página: 
ОТА ! | i are 
ESSE о Ap 
ИА ИТД dh ds de: UE m 
E d TR aS og e TEL Уу sa 


G) 


HB Y | | 
Do. [а (ху?) + (a24-1) xy =20 (22+1) [а52— [x= | m 
uh Sol.: — 1 
) ue n 4 Sol.: а 4 А | * 
| [у À 
i (6) D 
3 4 
i Total de pontos obtidos nesta página: — — y 
Ц | | 
y y 
| JULGAMENTO E M 
A Total de pontos da série: 60 Y 
s Total de pontos obtidos: — 1 
Nota; . | j 
"A А 1 | 
- f N 
р, | 
M 
A 
3 I “| 
N: d B | | 
| б. 1 A À 
| E | | 
1 | in 
ip 
АА | 
Me | 
mit 
ph q 
ier | 
1 \ ) 

Lj { ү ko Ч 
M 
тшш ) A 
Мы i Ne m d y 


е à 
UN " 
E. 
ш 
JL! 
I / 1 А 
——  — — ———— | ama 
ni dy 4 
SÉRIE XXXII M 
ASSUNTO: Problemas do 2" grau. i чп 
Resolução e discussão. E. 
X 
Resolva os problemas seguintes, utilizando, de preferência, umg E. 
equação com uma incógnita: i n 
1. Calcule as dimensóes do retángulo de 13,6 m de perímetro am 
e 9 m da área, , ^E 
j г E 
Resp.: ёе: (2—2) Y 
4 


10у 


or 
de área, sabendo | {9 


Uf 


2. Calcule as dimensões do retângulo de 9 m* 


Que a diferença entre seu comprimento e sua largura é 0,7 m. A 
Resp.: É —— (2—2) D € 
io 
són 3. Calcule os dois números pares consecutivos cujo proarai P. À 1 
Resp.: e —— (im 1 
PRU IQ у, er 
Total de pontos obtidos nesta página: — — e 
i neue 
— 115 — ШЕРИ; 
ES PR o. Ih 


|. de 156? 


NS . 


"NJ 


4. Qual o' ni 
. núm А 
ero que excede sua raiz quadrada aritmética 


(4) 


inha mais um metro do 
Quantos metros comprou ? 


a primeira gastaria 
Em quanto tempo a 


Resp. f 
(4) 


7. A soma dos qu 
Ciente da divisão d > arados de dois números é 41, A soma do quo- 


005 m 
Ciente é 205. Ache êsses pgo 2010 SeBUndo e do inverso dêsse quo- 


es Números, 


Resp.: IU NA 
—— 


RES, Qual a base do si 
Eai quis : Sistema de numeracá 
^ | st acáo em ú 
Heu por 562? que o nümero 289 
Resp.: TA 
(4) 
E |! 
otat de pontos obtidos nesta página 


——— 


373 116, — 


9. Por que número devo dividir 192 para que o quociente (GU 
to) dessa divis&o exceda de 4 o divisor? r 
ENT 


Pe 
"D 


Resp.: 


(4) 


e seis anos será о quadra- | 


10. Ai Hio no Bm i | 
idade de um menino Calcule sua idade atual. — 


do da idade que tinha há seis anos passados. 9 
, f : «^ " 


Resp.: 

_ imeiro, | Y 

‚11. Dois ciclistas fizeram um percurso Ка Si BR M 

cuja velocidade excedia de 10 km/h a do segundo, Pg Ж М 

meja hora do que êsse. Qual а velocidade de cada um Nn. 
km/h 


| Resp.: km/he — —— 


6 us qua- 
12. Divida 20 em duas partes tais que à soma de se ^ 
drados seja 239. 


Resp.: ei == À 

ў d Vo, 
; seu produto — 
13. Divida o número a em duas partes tais que d 


Seja igual à soma de seus quadrados. , S 

x (4). ' 

Nota: Mostre que ésse problema não tem solução. “o U 

j ` i " 

o produto seja p Y 
o dêsse problema. 

d» 

(4-4) A 

Resp: — —— e ——— - з 


2672 


A 


artes cuj 


14. Divida o nümero m em duas part S 
discussa 


© 
Sinplete o quadro abaixo que resume à 


Total de pontos obtidos nesta página: — 


= 117 — 


mn 
MIU) 


As partes sáo iguais а 


О prob p 
lema não tem solução. 


Total de 
Pontos obtidos 
nesta página: 


Mn. JULGAMENTO 
de pontos da série: 


T 
otal de Pontos obtidos: 


CINE 
SÉRIE XXXIII 


ASSUNTO: Paralelas, Perpendiculares e oblíquas. 
Lugares geométricos. Simetria. 


Do e MAS 


értice O, tira-se 
entos OA e OB n 


a E. Por um ponto M exterior a um ângulo de v 
iguai que determina sôbre os lados do ângulo se&m 
їз. Como se traca essa reta? 


(2) 


Resp.: 


de seu plano. 
ontos À ou B 


nei ponto P é exterior a um segmento AB 
está o uar medidas, como se estabelece qual dos P 
mais próximo do ponto P? 


Resp. : ў 


@ ИШ 


s. zs A ) * 
Pontos ATE se acha o ponto de uma reta г equidistante de dois. 
e B exteriores a essa reta? 


Lj 


A A ERR (2) ШШ 


JE Total de pontos obtidos nesta página: — — 


— 119 = 


| 4. Em que caso о pro 
^ Чет uma infinidade de solu 


Resp.: a) 


blema anterior: a 
ções? 


кеу л C 


b) 
c IM 


——————— (1) 


5. Qual a reta tirada de um ponto p e equidistante de dois 
/— pontos distintos A 


e B? Em que caso o problema tem duas so- 
.. luces? 
1 n? 
M. Resp.: 1) (1) 
» ONG C C 
` 
E 2) (1) 
E AAA A MR 
y “| 
; AR 6. Qual o lugar geométrico dos pontos equidistantes de uma 
x 1 reta к? 
E jd, Resp.: TA CPU o e c nc m NN Н (2) 


pM т. Qual 


9 lugar geomé 
tremos de y 


trico dos Pontos equidistantes dog ex- 
m segmento de reta? 


(2) 


)nào tem solução? b) | 


1 „79, 1 a 
у: 
Y KI 
| idistantes de duas | h 
3 p :9. Qual o Jugar geométrico dos pontos equid + Tam 
| retas paralelas? 


Es Did PEST j 


$ 
} 


Resp.: 


t dos | 
tos equidistantes dos la б: 
10. Qual o lugar geométrico dos pontos equidi Г 
de um ángulo ? 


Resp.: E 


) lado de n, 
situados do AP PB seja v 


11. Ae B s&o dois pontos Mes a distánti 
Uma reta r. Qual o ponto P de r tal q 
à menor possível 2 


ha o. 
. Como se ас 

12. M é um ponto interior a um ángulo AOB 

Ponto p 


"E 

В, tais quea 

sób lado OA e o ponto Q sóbre s o OB, D 
obre o vel? 

налы MP + PQ + QM seja a menor poss 


Resp: MEM AR 


do 0. tuo P 


Y, 
Como  -. 

â o AOB. m 
он о lado OB, e 
ssível? 


e Am um 
18. M e P são dois pontos vri a 
Se acha o Ponto Q sóbre o lado OA e 2 menor po 
fai distância MQ + QR + RP seja а 


IG 18 que a 


£ 


A те 
Resp. : 


ME o 5: 


idos ágina: —— 
Total de pontos obtidos nesta P | 


— 121 — 


e ss 


14. B é o simé 
9 simétrico de B e 
simétrico de C em 
В, C, e D? 


trico de um ponto 
m relação a uma 
relação a r, 


Resp.: 


15. Em que hipótese o 


quadrilátero 
terior é; 2) um retângulo ? 


b) um quadrado ? 


São a uma reta r que pass Же 
passa por Bs D. овер © de C em relação a O. Que relagáo de 
“Simetria há entre A e p3 


Resp.: 


ҮРҮҮ; Ест A (4) 
17. Em 


que se transforma a relação de simetria pedida no exer- 
cio anterior Se B está sôbre г? г 


Resp.: Е res А в. (4) 


Total de Pontos obtidos nesta página: — 

Total de Pontos da Série: 50 
JULGAMENTO 

Total de Pontos obtidos: EA 
Nota: 


A em relação a uma reta г; M | 
reta s, nào paralela a r, e D o | 
Qual o quadrilátero de vértices A, | 


(4) 
a, ee 


ABCD, referido no ex. an- 


‹ dêsse а 


0. ИК, ____ 
SÉRIE XXXIV 


ASSUNTO: Ángulos. 
"AAA E A MI 


ede 
complemento m 

А 5 a arta parte de seu 

1. 0 2ngulo igual à qu (2) 
E 


*20' mede 
2. O ángulo que excede seu complemento de 12 


(2) 
MF ARO 


reto de 
3. 0 ángulo cujo suplemento excede um ángulo e 
103240» mede S gl n 


——— —— 


16", a metade 


(2) 
angulo mede —— o d * 


—— 


'34", a dife- 
5. Se a diferença de dois ángulos agudos ё 20*18'84", 
re 


2) 
E »L. 5 ( 
“а dos Complementos dêsses ângulos é 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


— 123 — 


6. Somando-se a um ángulo seu triplo, obtém-se seu- suplemen- 


to. Logo, ésse ángulo mede 


(3) 


T. A soma de dois ángulos mede 42», 


Um déles é a térca parte 
do complemento do outro, Logo, 


iya- 
êsses ângulos, medem, respoctiva 


1 3 
mente, (8) 


e 


e 


mento. Logo, êsse ângulo mede —— > —, 


(3) 


9. Calcule os quatro ап 
cortam, sabendo que a soma 


= de 
dos dois menores é a quarta parte 
um dos maiores, 


Resp.: =". 


? 
10. Qual o ángulo igual a 8 vézes a metade de seu suplemento * 


Resp.: —9 T. 


(3) 


- “11. Subtraindo-se 180º 
- e do suplemento de um ân 


da soma das medidas do complemento 
gulo agudo, obtém.se a medida do comple- 


Я 


| 12. Subtraindo-se do suplemento de um ángulo agudo o dóbro 
do complemento désse ángulo, obtém-se (3) 
y | Шолу AA 


Total de Pontos obtidos nesta página: 


21194 587 


х uy a: 
didas em ^ 
\ IN 13. A soma das medidas de 3 ángulos é 180°. Suas me 


| P dos [3 50* ea | 
б, A 14. A diferenca das medidas de dois ángulos agu 
8. Aumentando-se um ángulo de seus 2/3, obtém-se seu suple- - 


gulos formados por duas retas que se - 


1+ 
re +2 
і Logo,  -— — 
2 BS onsecutivos. 1 p, 
Sráus são expressas por trés números inteiros e c 


= А —e— 
ésses ángulos medem, respectivamente, t 


^ a gulos i E 
5 80º. Logo, ésses ап M 
Soma das medidas de seus complementos é 80 j 


(3) Н 


medem, 


respectivamente, 


e 


de y 
] suplemento al 
15. А razão das medidas do complemento e do 


Y. 


“m ángulo agudo é 1/7. Logo, êsse ângulo mede | 
to M 
eu suplemen au 
16. A metade de um ángulo mais a metade АТ 


(35128 


$ igual a um ángulo 


2 


mais a tê n 
^ , 

ésse ángulo. H 
(3. 


5 lo, 
17. A metade do complemento de ha us d 
do Suplemento do mesmo ângulo, é 1guà 


“SSe ângulo mede — 


E + 
yh 
D 


398 


: i dois àn 
18. O ángulo formado pelas bissetrizes de 


“entes e Complementares mede —————- 


EU 
" | de dois ángulos adja Mr 
19.0 ángulo formado pelas bissetrizes ( 


се ү, 
ntes a Suplementares mede —————— 


na: ———— 
Total de pontos obtidos nesta pági 


— 125 — 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: 
Nota: 


MN { 

] " ene UEM. i. OZ o 1. 

M SÉRIE XXXV 

e ASSUNTO: Triángulos. 

[Г Jm 

um d „1- Um dos ángulos da base de um triángulo isósceles é o dóbro 

k>. 0 ângulo oposto à base. Calcule os ângulos dêsse triângulo. 

К Resp.: › е (4) 
dos x Um ángulo externo de um triángulo mede 162°. A diferenca 
gul “ngulos internos não adjacentes a êle mede 12º. Calcule os àn- 

08 dêsse triángulo. 

Ж Resp: ——, — (4) 
de s Uin dos ângulos da base de um triângulo isósceles excede 
a dias.. ángulo oposto à base, Calcule os ángulos que formam, duas 

3:48 bissetrizes internas dêsse triângulo. 
p Resp: — —, e (4) 


4, i д» ^ 
É А diferenga dos ángulos agudos de um triângulo retângulo 
24» 


e ——. 


(2) 


3 Logo, Osses ángulos medem, respectivamente, 


Total de pontos obtidos nesta página: 


— 127 — 


SS кар 


ça 


cS 


A 55 NR Т. 
xot ЖҮ 


O8 
А 


A a 
Er 
К 


igual а 2/5 
11. O àngulo A de um triángulo ABC jii д, É К ы, 

do ángulo formado pelas bissetrizes dos ángulos | 
ángulos B e С. 


M. 
9. Um dos ángulos agudos de um triángulo retángulo mede E 


| 36º. Calcule o ángulo formado pela bissetriz do ángulo reto com “a 
[altura baixada sôbre a hipotenusa. 


(4) 


e 


Resp.: 


Resp.: (4) 


AMO ángulo reto de А. 
12. А mediana e a altura baixadas do vértice do àngu 


2 los Ue : 
0º. Calcule os àngu Ta 
ру, " um triángulo retángulo fazem um ángulo de 1 mM 
Ne 6. As bissetrizes dos àngulos da base de um e E. da 4 “gudos désse triângulo. (C. 
les formam um ángulo de 108». Caleule o ángulo oposto à ba e 
- ' . quele triángulo. 


Resp.: 


, E А 
4) -— La equilátero AB E. 
Resp.: E 13. Prolonga-se a altura AH de Erud 2 triângulo p 
= . Calcule os à 
"Wf T. Qual o ángulo formado pelas bissetrizes dos ángulos agudos pare бы: 
. de um triángulo retángulo ? 


(4) 
Resp.: f 


е —— 


, 


Resp.: 


(2) 


reto forma - 


A : ángulo 
14. Num triángulo retângulo, а bissetriz ME agudos désse | 
L dad com a altura um ángulo de 15º. Calcule os 2 
D ^ 8. As medidas em graus dos ángulos de um triángulo sáo da triângulo. 
; $ por trés nümeros inteiros e consecutivos. Caleule ésses ángulos. 


Resp: — iu 


1 —— е ———. (2) 


Resp.: 


9. As bissetrizes 
- isósceles formam um 


externas dos ángulos da base de um triángulo 
. gulo, 


2 ina: —— 
Total de pontos obtidos nesta pást 
ângulo de 80º. Calcule os ângulos dêsse trián- 


Respi Sent"! 


азе есы, (4) 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: ——— 


Nota: ——————— 


We E 


SÉRIE XXXVI 


ASSUNTO: Triângulos. 


das E Demonstre que as paralelas aos lados de um triángulo, tira- 


o Pelos vértices opostos formam um triángulo de périmetro duplo 
Primeiro, (5) 


P Demonstre que as alturas baixadas dos vértices dos ángulos 


iguai sa 
Se did de um triángulo isósceles sáo iguais e que, reciprocamente, 
S alturas de um triángulo são iguais, êsse triángulo é isósceles. 5 
e 
9. d 
сое ostra que um triángulo é isósceles se: a) uma altura JA 
riz; e) com uma mediana; b) uma altura coincide com uma bisse- 
“ria mediana coincide com uma bissetriz. (5) T 
4. M 
Smet, O tre que, se duas retas perpendiculares são eixos de 
іа da fi ° uma figura, a interseção dessas retas é centro Qe sime- 
4 figura. d 


Total de pontos obtidos nesta página: ——— 


= 102 


5. Demonstre que, 
. Cias aos lados iguais de 
baixada de um vértice d 


“tán: 
num triángulo isósceles, a soma das pe 
um ponto qualquer да base é igual à а p 

F 


a base, 
"m | А . » Jos; Bie cog 
yu 6. Demonstre que o ángulo das bissetrizes dos angulos ind 
de um triángulo ABC excede de um ángulo reto a metade do | 
—  gulo A. (8) 
Ne. 


NES 
a 


E ы і 


"4 o 8. Sôbre um lado de um ângulo de vértice O marcam-se os seg- 
= Mentos OA e OA’ e sôbre o outro lado os segmentos ОВ e ОВ”, tals 
|. Qu ОВ = ОА e op = 


че = ОА”. Tracam-se as retas АВ’ e A'B, que o 
» cortam num ponto М. Demonstre que OM é a bissetriz do ângulo ©. 
й 


5 . 9. Pelo ponto de inters а i i à Bel 
d j eção das bissetrizes dos àngulos 
m! £ - + 
2 де um triángulo АВС Se a paralela ao lado BC, que encontr2 
0а. AB e AC, respectivamente 


(MN — BM E CN 


————— 


б). 


Á 


> noS pontos М e N, Demonstre que - 


(5) 


NT > AB--BC-- AC BC+AC (5) 
A 4- MC < AB + 
1 ———— — — ——— < МА+ MB 


2 


= і m triángulo 
d 12. Demonsire que a soma das trés reir че деп SE 
4 © menor do que o perímetro dêsse triángulo e ma 
| Miperímetro, 
й 
2M NE 
S Total de pontos obtidos nesta página: 
| P 
JULGAMENTO 

PE Total de pontos da série: 60 

' Total de pontos obtidos: 

4 Nota: 

* 

h^ . 
$ 

), 1 
^» 

T 

B. 1 

Ж 

^0 j x 

Я / à 
"AR atas 
A "ume 


SÉRIE XXXVII 


ASSUNTO: Polígonos. Quadriláteros, 


A c ZII cL. 


p. 1. Qual o Polígono convexo que tem 14 diagonais? 


Бер Hc PR еле. (4) 
pp, al 9 polígono convexo cuja soma dos ángulos internos 6 


(4) 
2 da dobro Toad о Polígono c 
m n om 


onvexo cuja soma dos ángulos internos é o 
à dos ángulos externos? 
Resp.: 


ri LE O ES (4) 
0 А 4. 
307 Vara Poligono regular convexo cujo ângulo externo mede 
Resp.: 


ze T 


(4) 


Total de ? Bonto obtidos nesta página: 


— —_— 


— 135 — 


As i br „1% 
a qu "mr 


эЛЕ. 
"rp 


ы "t 
ТМА T 
КОЗИ, 

4 Y , 


6. 
de seu ángulo externo ? 


Qual o polígono re 


a” Resp.: (uc e ETT (4) 
і / 

ШАТ. Uma diagonal de um quadrilátero 
| em um triángulo equilátero e um isóscel 


divide ésse quadrilátero 
Dal. A soma dos dois ángulos do quadril 


es, euja base é essa diago- 
átero, opostos a essa diago 


x ue аба s (2—2) 

7R Um dos angulos internos de um paralelogramo é o quádru- 

blo de outro. Calcule os angulos désse paralelogramo 

ку 

p. Resp.: ы MNT TY PAL aeree (2—2) 

AVES Um dos ángulos internos d E А e 
2 Се um trapézio isósceles é a m 4 

tade da soma dos outros três. Calcule og ângulos dêsse trapézio. 

d EVA A ` 

HU 


q 


Vi + Demonstr 


+ е 
е que os segmentos de reta que ligem os meio 
ad 


оз de um losango formam um retângulo. (5) 

j 

pe: 

Demonstre que as par 
as de seus vértices, 
do quadrilátero dado. 


AO 


alelas ás diagonais de um ouadrilá- 
“RO dóbro 


formam um quadrilátero equivalente 


(5) 


Total 


de pontos obtidos nesta página: 


¿ULGAMENTO 
Total de pontos da sé 


rie: 50 


Total de bontos obiidos: 


Nota: 


"SEPT. 


AB, BG, CD e 

, "SSpectivamente, 03 pontos M, N, Pe 

ad “BN = CP = DQ, aqueles Pontos são vértices de 
o. 


ontro das d 


lagonais de um 
êsse Paralelo 


Sramo. 


t “Ж 
d “entro de Simetria de EM) | 
` Que tôda reta que Passa por aque- D 
1 98 opos 9s do Paralelogram 
àquele Ponto. 


i i 
9 em dois Pontos - 


ЖО, m ye 


кт, “+ 


A Аз M 
5. Sóbre os lados de um ángulo de vértice A marcam-se 0$ 


“pontos B е В’ 


ү e sôbre o outro lado os pontos D е D’ tais que 
Sendo C o meio do segmento B'D', demons- | 


Ч AB=BB'=AD= DD. 


y tre que o quadrilátero ABCD é um losango. (5) 


6. Demonstre 
quadrilátero é o po 
= Vértices do quadri] 


que o ponto de interseção das diagonais de um 
nto do plano cuja soma das distâncias aos quatro 
återo é a menor possível. (5) 


7. Tirando-se de 


А um ponto P, situ: А РЕ 

r gulo isósceles ABC 2 "à о P, situado na base BC de um triá 
"| Paralelogramo. Dem paralelas aos lados AB е AC, forma-se um 
а soma dos (лр н que o perímetro désse paralelogramo é 
b Am al 218. do triángulo isó d 
4 , Posição de P sôbre BC. gulo isósceles, qualquer que ш”: 
1 
Ў. ^ NOTA: Essa A a y 

cia Propricdade é uma decorrência da que foi enun- 


Ча no exercício no 7 da Série XXXVI 


8. Sej 

B reta Qu er AES d ул Anterior 
terminado pelos lados do Аң Seja o meio do segmento de г, de- 
P ángulo. Como se traca a reta r? (5) 


M SUGE 
! STAO: Const 
7, rua o 
i dois lados estão sôbre os De ры RUE de centro P, do qual 
ATA ngulo 3 


* 9. Demonstre 
\ ue 
\ tngulo e cujos lados se da d Paralelogramos inscritos num re- 
. Para perímetro o debro da ralelos às diagonais do retângulo, têm 
Шу, «da diagonal do retángulo. (5) 
1 í : № 


Tot 
al de pontos obtidos nesta Dágin 
a: 


LAOS 


_Paralelogramo do qual a mediana 


de um ángulo e г 2 


z i ncia- 
SUGESTÃO: Baseie a demonstração na propriedade enu 


da no exercício nº 7. 


: uadrilátero 
; ais de um quadri 
soma das diagon tro e o perímetro 


10. Demonstre que à miperíme (5) 


convexo está compreendida entre o se 
dêsse quadrilátero. 


3 e 
: é menor do qu 

11. Demonstre que a mediana jor do que a diferença n 
à semi-soma dos lados adjacentes e edo d 
essa semi-soma c a metade do terceiro ` 


de um triángulo 


onstrua O .. 


- imeira parte € 
AO: demonstrar a primei 
а ё semidiagonal. 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


JULGAMENTO 
Tota! de pontos da séri 


pontos obtidos: —— 


e: 50 


Total de 


Nota: ————- 


go ED o xls. 
SÉRIE XXXIX 


Circulo. Propriedades gerais. 


ASSUNTO: 


1. Qua! o lugar geométrico dos centros dos círculos de raio 


tangentes exteriormente a um círculo de raio R? 


, Resp.: m; é 


2. Qual o lugar geométrico dos centros dos círculos tangen 


“num mesmo ponto a um círculo dado? 
Resp.: —— 

| 3. Qual o lugar geométrico dos pontos equidistantes 
| circunferência? 
Resp.: 
z 


"M 4. Qual o lugar geométrico dos centro! 
EI a. duas retas concorrentes? 


s dos círculos 


Ж? 


dos s nesta р 


i4 


5. Qual'o lugar ge 


uas tes 
ta suni í преп 
ométrico dos centros dos círculos ta gent 
ad retas paralelas? 


Resp.: oc Et 


6. Qual a distánei 


p Y a um | 
5 retas a "alelas tangentes | 
і шо de raio r? 


Resp.: E = 


7. Quais os pontos A 


mente, mais Próximo e m 


circunferência ? 


^ А ectiva" | , 
e B de uma circunferéncia, resp p j 
| jor a 
als afastado de um ponto P exterio 


X IR. 10. Qual o Compriment d E NONE de 2m 
— de diámetro ? `° do arco de 360 da circunferência 
- Resp.: тр E ЕИ 


Total de pontos obtidos nesta página: 


e 


—— 


= 144 — 


"ICM 
mprimento € no círculo — 
co | 
i o arco de 
dianos tem 
11. Quantos ra 
de raio y? 


Q 


Resp: ———————- 


a iradas das . 
1 rdas ralelas tira 

re que são iguais duas co d P ( ) : 
2. Demonst E | 6 ? 
extremidades де um mesmo diámetro £^ 


1 а um 
13 д ircunscrito = 
drilátero Cl 3 
em todo qua 13 ros 
. Demonstre que, 


é igua (6). 

i dos opostos € : 

círeulo, a soma de dois lados | 

dois. A 

(6) 

lo 

14. Demonstre que todo parale p. 

culo é um losango. 


gramo 


—7 


i página: 
Total de pontos obtidos nesta р 
о 


JULGAMENTO Es 
Total de pontos da serie: 


Total de pontos obtidos: 


Nota: —— 


ДАГ ERE PERA MRS AO E 
E AO AD 


E —— e 
SÉRIE XL 


ASSUNTO: Circulo. Medida dos ángulos, 


=== AI | 


Ei Qua 
E u.c 9 centro da 


í circunferência que 
Ж » Não em linha 


Passa por trés pontos 
reta? 


Resp.: 


aae ce гш (2) 


2. Sà 
| MUR Sos dos uma reta г e dois pontos distintos A e В, exterio- 
й “Passo por E ias de r que é centro de uma circunferência que 


Resp.: 
a асар A ОРЧ 


УУ 3. Q 

"d ua] 

"a - i Centro: a) do Círculo inscrito 
Unscrito a êsse triângulo? 


(2) 


num triângulo? b) do 
Resp.: a) 


e таа с RES 
AA а. 


T 
9tal de Pontos obtidos nesta página: 


b) 


ar — 


"E 4. Como se traca a circunferéncia que passa a igual distância | 
= de três pontos não em linha reta? 


Resp.: 


NS. a opido AT segmento de reta AB, como se acham os pontos 
A m o ponto À e d' do to B? Е Э ro: 
— blema não tem solução? pon Mim quà розева 


Resp.: 1) 3) 


(2) 


s ime PE E as, 


6. Demonstre que, quando duas cordas iguais de um mesmo 


EN círcul и 
EUG ulo se cortam, os segmentos nelas determinados são, dois a dois, 
-  . iguais, j p 


RR. Num et ar 

М de ере зов Ls sent pi atado qe к 

"E 3 e Sus ЗА 
КО а рки кш ^ — 5. pingue ёа divide o diám 


Ws 
A S 
^ PM 


EU. Resp.: 


е ———— (5) 


Jub - 8. Dem 

| ralelas de aA V гы do-se duas cordas iguais e não p3- 
К \ oa 1 á 

À externas das secantes formadas "e rur S sie ut 


Tota! de pontos obtidos nesta págin 
a: 


EM Lor DM 


ACB; b) do ángulo ABC; c) dos ângulos forma 


nte e no mesmo senti- 

AB, BC e CD medem, | | 

didas: а) do ângulo · » 
3 
E 


9. Num círculo maream-se, sucessivame 
do, os pontos A, B, C e D, tais que os arcos 


respectivamente, 60°, 90% e 40°. Calcule as me 
dos pelas cordas 


antes AD e BC; 


AC e BD; d) do ángulo agudo formado pelas sec 
te no ponto C. 


€) dos ángulos formados pela corda AC com a tangen 


"ад 
n 


E. 


Qu— 


b) c) 


Resp.: a) 


d) ——. e) —— e — Н: 
dam) o 


10. Do centro O de uma circunferência tiram-se um ralo OA 


€ o diâmetro MON perpendicular a OA, que encontra а circunferên" A 
cia nos pontos M e N. Sejam P um ponto qualquer do raio ON, D n 
9 ponto onde o prolongamento de AB corta a circunferéncia eC d 
pento onde a tangente em B corta O prolongamento do raio ON. a \ 
monstre que ВС = СР. C E 


ts 


? 


SUGESTAO: Demonstre que os ángulos B e P do triángulo y 
BCP são iguais por terem a mesma medida. 
11. Duas circunferências se cortam nos pontos À e B. De A ti- . ! 


i i: ivamen- — 
ra-se uma secante s, que corta essas circunferências, E o M 
te, nos pontos M e P. Demonstre que o ángulo M i З y s 


qualquer que seja a secante в. d 
e as medidas dos ángulos M e P do 


SUGESTAO: Prove qu з ERN 
triángulo MBP náo variam quando 2 secante s gira em torno p 
F 

Total de pontos obtidos nesta página: —— — — ?. | 

+ ъч, 

шй 


— 149 — LARA 


Sua parte externa MA seja igual ao raio do círculo. Demonstre que 
“a medida 


do ángulo BMC é 1/3 da medida do ángulo BOC. (5) 


SUGESTAO: Parta 


da igualdade das medidas do ángulo BMC 
e do ángulo central AOD. 


Total de pontos obtidos nesta página: 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: 
Nota: 


—— 


1100: 


12, De um ponto M exterior a um círculo de centro O tiram-se 
. 8 secante MOC, que passa pelo centro, e uma secante MAB, tal que 


matt. AA А ра т. 


- + Ї 

te 

: ionais. Semelhanca. $e, 
ASSUNTO: Linhas proporcionais | y 


s AB = 22cm, BC = pes 
-se OS pontos M e P ; i T 
tiram-se, respectiva: 
Calcule оз segmentos А 


1. Um triángulo ABC tem para n 
e АС = 33 ст. Sôbre o lado AB mar 7 
que АМ = 8cm e АР = 14 cm. Désses р 


' BC. 
mente, as paralelas MM” e PP’ ao lado 
АМ, М?Р, MM’ e PP”. 


Resp: AM = — M'P'— — 


| Te 

melhante a UM T 

2. Um retângulo de 110 m de рес ue Calcule as dino) 
tângulo de 12 т de comprimento e 96 т de y. ME 


Sões do primeiro retângulo. 


Ci ns 


Resp.: 


D 


lo é d. Ach 
» е; um retángu * 
3. A diferenca entre as din Че o é semelhante ао 
essas dimensões sabendo-se que Esse 


tângulo de lados a e b. 
— 1 e: 
x Resp: ———— ё = 


. e = ©; — 
os obtidos nesta рана; dê 


Total de pont 


.. 4. Os lados d m 
e um trià | 
ngulo medem, respectivamente, 4m, e 10m 


. respectivame 
nte, nos pontos D e D'. Calcule 
à o segmento DD'. 


Resp.: 
(4) 


, 


Resp.: 
(4) 


6, Sendo AC = G = > 
b e B a doi tiran 
is lados de um triángulo, i 
, 


_ do-se do 
ponto M, si 
» Situado sôbre AC, a paralela a BC 
, O segmento 


dessa 
à Paralela, determi 
rm 
e MC em Pias e Pd pelos lados AB e AC é Cal 
a T m. cule 


Respe мыз | 
= (2—2) 


"Д 7. Ab: 
altura é «se maior d 
. Altura é h. Calcule, © um trapézio é a, sua base 
, menor é b e sua 


-  — formad em funçã 
FEA os neao 
ralelos, Pelas bases e pel de a, b e h, as alturas d :A 
э os prolongamentos d os triângulos 
s dos lados não p% 


Resp: ——— 4 
(2—2) 


- 6 8. Sà 
. . , 9* São dada 
p lado AC— ec. A ul posen AB 

w nao paralelos? q е áncia 


ae) Ср = 
do baito ГА b de um trapézio e 0 
Se encontram os lados 


Resp:—  . 
AO 
(4) 


Total 4 
e 
Pontos obtidos nesta pági 
£ina: 


Y TE 
y — 152 — 


e 12m Do vérti о t 
. vértice 
posto ao lado de 10m, tracam se as bi izes - 
E issetrizes  — 


= intema e externa, qu 
) , e 4 
encontram êsse lado e seu prolongamento, зо 
ento, _ ¿Um de í 
, i perímetro. Calcule os segmentos em que е 


E 9: N ià 
E. s de lados AB — 15m, AC — 12m e BC = 10m, 
paralela ao lado BC, tal que o trapézio formado tenha 
de o lado AC, беш? a 
(4) 


SUGESTAO: М 
ное O: „Designe por x um dos três lados desconhecidos 
exprima os outros dois cm função de X. 


— HÓM——H 
e € 


Resp.: 
10. Só > 
drado Ms байо BO de um triángulo А 
M a interse » situado no semiplano oposto ao 
perpen E das retas AE е BC; 3) P a intersec 
AC da irc d a BC tirada de M; 3)Q a interseçã 
E pe pego a BC әда de Er) И Oe c 
cesso de con хе BC. Demonstre que MPQR é um quadrado. 
strucáo do quadrado inscrito num 


do triángulo. S 
ão com o 


SU А 
GESTÃO: Considere п semelhança dos tri 
APM e ABE, observ 


C e 
a semelhanga dos triángulos 


'Total de pontos obtidos nesta página: — 


¡GAMENTO 
os da série: 40 


JUI 


Total de pont 


Total de pontos obtidos: —— 


Nota: —— 


BC constrói-se um qua- у, 
ejam: 1)3 
2 " 


lado AB _ 
o com O lado y 
t 


angulos APQ © ЩИ 
ando ques 


Por construcio, BC — BE 
Eo 


"m. 
ЗЧ A 
4 o NE 
e 4 m 


is 
? 
1 


Y 
n 


4 


endicular bai- 
(Pro- 


triângulo)- | 
(OE 


4 


[———————— —-———— — HN 


SERIE XLII 


ASSUNTO: Linhas proporcionais. Seme'hanca, 


Rm AA 


TN Os lados de um triángulo são BC = а, AC — be AB = c. To- 
doi ho FN M sóbre BC e déle tiram-se 

en. 7.05. Sejam р 

tivamente € Q os pontos onde essa 


as paralelas aos outros 
› 0S lados AB e А 
cule seu lado. AC. Sabe 


з paralelas cortam, res- 
-Sse que APMQ é um losango. 


2: Os catetos q Resp.: (5) 

p Pectivamente T S de um triângulo retângulo medem Gm e 8m, res- 

Bos 005 de um ponto sóbre а hipotenusa as pa- 

Calcule q к 98, forma-se um retángulo de 14m de perímetro, 
Menor lado désse retângulo. 

Resp.: PP (5) 


Tota] de Pontos obtidos nesta página: 


—— 


bissetriz 
dois seg 
triângulo. 


| 4. A diferença de dois lados de um triângulo é d. À 
- до ángulo por êles formado determina sôbre o lado oposto 


- mentos m e p, sendo m > р. Calcule o perímetro dêsse 


Resp.: (8). 
i м 5. Quais sáo as dimensóes do retángulo, inscrito no їйї 
М A de base b c a altura h, sabendo-se que a razão da base do retângulo 
para sua altura é m? | 
Resp.: (5 


LI 
m duas - 
da em. 


m Y 
Gal 


6. Duas semiretas partem de um ponto M e encontra 

a . paralelas. Uma encontra a primeira paralela em A e a segun 

Y e 2 outra encontra a primeira paralela em C e a segunda € 

— Sabe-se que AC = 8m, BD = 28m, АВ = 10m е МР” = 21m. 
cule MA, MC e CD. | 


cD = —— 


MC = d 
(2—2—2 _ 


Resp.: MA — 


К 

Eri am paralelogramo ABCD, M é o meio do lado AB e P ° - 
... melo do ládo CD. Demonstre que as retas AP e CM dividem а dia — 
.  Eonal BD em três partes iguais. 


д . M 
e Brom triángulo de lados a, b e c, tiram-se de um ponto M p 
A о a as paralelas aos outros dois lados. Sendo s à soma- 


^, “do 2 3 
I гов das paralelas compreendidos entre os lados, a 
Segmentos em que M divide o lado a. ( ya 


Resp.: 


“Total de pontos obtidos nesta página: —— 


—. 9. Os lados de um triângulo são BC = a, А 
um ponto D sôbre AB tira-se a paralela ao la 
r - Sabendo que: + 


а wage e ST | 
Га“ dq TE sel . 
Pi A { à + ha MS 


D и 
VS 


С = Ье АВ = c. De 
do BC. Calcule AD, 


а) BD + CE = 2.DE; 


Resp.: 


b) DE é a média proporcional de AD e BD. 


Resp.: 


Total de pontos obtidos nesta página: ———— 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 


Total de pontos obtidos: 
Notas — 


— 157 — 


р —————Á 
SÉRIE XLIII 


ASSUNTO: Linhas proporcionais. Semelhança 
E rt AA 


1. Um diá z 2 ele К 
âmetro de um círculo de 5m de raio divide uma corda Е 


em segmentos de 2m e 4;5m, respectivamente. Qual a distáncia 20 
centro do ponto de intersegáo do diámetro e da corda ? Y 
Resp.: c (4) Д 


E 
«4 
círculo se cortam. Оз dois seg- — 
respectivamente. O comprimen- - 
que ela é dividida. - ¿ 


= и 


2. Duas cordas de um mesmo 
mentos de uma medem 12m e 6m, 
to da outra é 17m. Calcule os dois segmentos em 


Resp: == e RAI (2—2) E 

Met, 

3. De um ponto situado a 9m do centro de um círculo de саи 

de raio tira-se uma secante a êsse círculo. A corda situada sôbre a 
secante mede 4m. Calcule a parte externa da secante. is UE 


Resp.: —7 


Total de pontos obtidos nesta página RR N 


4. 

de DUE ponto situado à distáncia 2r do centro de um 

na seja ona uma secante a êsse círculo tal que sua parte in 
Penne: sua parte externa. Calcule o comprimento dessa P 


Resp.: 


b. Num р 
_ diâmetro RR Ag de 5 m de raio traça-se uma corda de gm e 9 
perpendicular. Calcule os dois segmentos 


LI 
Resp.: 
5р.: ——— в 


tiram- 
ntro. 
Са 


— 6. De um ч 
_ Se uma to d М exterior а um círculo de 5m de raio 
_ A parte externa da со еа secante que passa рог seu C? 
- . €ule a distánci ecante é 2/3 do comprimento da tangente 
i ia de M ao centro do círculo. 


"I. De um 
ngente e a ern exterior a um círculo de raio г 112-86 uma 
e passa pelo centro. Sendo de 45? O ân Ж 


ssas retas, pede 
А , -se $ + 
mprimento da al a) a distáncia de M ao centro; 


Resp.: 
2 —— b) (22 


Total \ 
Ses de pontos obtidos nesta página: ———— 


=, 


En 
со i MS 
'orda tal que seja dividida por êsse ponto em m 


tira-se do meio de um raio uma 
édia e extrema ra- 


orda. 


8. Num círculo de raio 2m, 


zão. 
Caleule os segmentos em que fica dividida essa € 


(4) 


Res.: e 


—— 


9. Demonstre que o produto de dois lados de um triângulo é 


i 
за ao produto do diámetro do círculo circunscr 
lva ao terceiro lado. 


to e o triángulo retán- 
lo e do qual um cateto 
a relacáo pedida é 


IO Trace o círculo circunscri 

сй qs hipotenusa é o diámetro désse circu 

uma edi lados do triángulo adjacente à altura; 

A onsequéncia imediata da seme 
gulos, 


Total de pontos obtidos nesta página: —— 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 40 
Total de pontos obtidos: —— 
Nota: —— 


lhanga de dois triângulos T€. | 1 


М 
Л 
г. 


ito pela altura Te- | 
(8) 


n 
E 


є 
M 


poca ull cp cm A 
SÉRIE XLIV 


ASSUNTO: Relacóes métricas, 
> 4 
1. Calcule a 5 
de ае S dimensões do retângulo de 34m de perímetro e 
j Resp; ——_ gc — (2—2) 

2. Caleute as di б 
me -5 dimensões do retángulo de 10 cm de dia nal, se- 
| lhante 20 retângulo de dimensões 1,2 cm e 1,6 cm, Y 

Resp.: —  — Er (2—2) 


(49 2 


lo mede 13m e o comprimento - | 
Calcule as dimensões désse re. 


Cx; $1 
——— 
NM к” 


ма 77 £9 Ce. 
(ERR "no 


E 


| i 2 ah Anmulo retângulo — 
5. A hipotenusa de um triângulo retângulo mede 2m e a razão  — Dn 10. Um ponto M sóbre um cateto de UM tráng 


: ... А lo reto. 
eus catetetos é 3/4, Calcule o perímetro dêsse triângulo.  lsósceles é equidistante da hipotenusa e do vértice do piis М? 


? I О: 
' Qual a razáo dos segmentos dos catetos determinados pelo р 
) | Resp.: (2) a 
y іе Resp.: 
E 
M $. A hipotenusa de um trià ^ | 
M. ángulo retángulo excede seus cate- | | m | 
D tos de 2m e 16m, respectivamente, Calcule a altura baixada do ân- —— ў | Total de pontos obtidos nesta página: — | 
. Sulo reto désse triángulo. E X а 
Resp.: a 5 П 
= o) NEN JULGAMENTO 
| | n Total de pontos da série: 40 
сао dire x mid de um triângulo retângulo mede Gm e sua proje- Ж Total de pontos obtidos: —— 
E e а hipotenusa mede 3,6m. Calcule o perímetro désse trián- EM No. 
Resp.: ( 4) А | ү 
M. | 
Ў 8. О perímet Ке E | | 
quadrados d etro de um triángulo retángulo é 36m e a soma dos E ^ 
I 98 de seus lados 450m”. Calcule seus catetos. | iy 
а (2—2) an. 
4 RA 
K * 4 
9. Caleul WE 
iota REA, fna um triángulo retângulo, sabendo que > — 1 ho a e 
Eai o eme at gn EE l | 
. y cm. i ad : 
Resp i D d 1 J : 
NE os er ШЕ E 
Total ^ А 1 E 
* Pontos obtidos nesta página: Wb А ? 
| 


Ri 164 — y 1 ч 


SÉRIE XLV 


Relações métricas, 


(2) 
| meios das cordas de compri- 
e raio r (2r > c)? 
Resp.: 
p AN (2) 
distância ao Centro de um círculo de raio r de uma 
° comprimento e (e < 2r)? 
(2) 
ndo Р í 
8Speeti, is ncia dos Centros de dois círculos de ralos 
' E x ele 9 Segmento à tangente exterior 
JOS ext Cmos são Оз Pontos de Contato ? 
Resp.: 
otal de Pontos obti 


E x 


sóbre uma reta dista 


10. Um dos lados de um quadrado está 
do oposto é uma corda 


to 
[^ do centro de um círculo de raio г e o la 
lésse círculo. Calcule o lado dêsse quadrado. 


5. Dois cf a 

ў PSA ES п je concéntricos têm raios гет”, respectivamente, | 

— . efreulo de rai jou de raio г traça-se uma corda tangente 20 
lo т'. Calcule o comprimento dessa corda. 


(3—3) 


Resp.: (5) 


Q —— 


Resp.: 


- .. 6. A base mai — 
^ A m ; o . L4 . L sa 
aior de um trapézio isósceles coincide com O diâme- 
= 


tro de um 
cír i érti 
Ee do ue de raio Im e os vértices da base menor estão 
3 йур E Ed Sabe-se que a base menor é a soma dos lados 
nao - Calcule o perímetro désse trapézio. 


E 
b 
A, 
à Resp.: 


7. O compri 
ауд Ls ee de uma corda de um círculo de raio r é № 
| ao centro. Caleule о comprimento dessa corda- 


Total de pontos obtidos nesta página: 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 40 
Total de pontos obtidos: —— 


(5) 


Nota: ——- 


Resp.: (5) 


8. Calcule o rai 
io de um сї 
medem, respectivamente, diro uH guat чы” С Ud — пеи 


, Resp.: C ( 4) 

9. Num círcu 
tangente no Som p 3m de raio traça-se um diámetro AB e 2 
cunierência de 10m ds 9m centro em A descreva-se um arco de cir- 
Falo, que corta a tangente num ponto T. Tra- 


. Sase a secante AT, qu 
a corda AM. › Que corta a circunferéncia no ponto M. Calcule 


Resp.: 
Der NL TRIS 
(5) 


1 


“Total 
a d? pontos obtidos nesta página 


=— 168 — 


TONES OPEN UP NS eo 
A : гүз 


SÉRIE XLVI 


ASSUNTO: Relacóes métricas. 


os E Sendo a, b e c as medidas do 
s segmentos em que a altura divide O 


E nn Calcule a altura baixada sóbre 2 hipotenusa num tr 
ngulo, cujos catetos medem, :vamente, a € P. 


Resp.: EL r SA 


а 8, Caleule os catetos do tri 
чека a cuja altura baixada do V 


Resp: —— — ea 


t 4. A aitura de um triángulo Te 
епова, mede 4,8m.e a soma dos Y eto 


.. tro dêsse triángulo. RENA 
Resp.: MONTO ls MA 


PI 


Total de ponto 


dux" 


SUM RAMS a 
PHP ; АР a P A Eta 
TOR NE: р 


5. Qual o perímetro do quadrado, cujo lado é inferior de d ao f 
diámetro de seu círculo circunscrito ? 


Resp.: 


ER OCT (4) 


6. Seja В’ um ponto sôbre o lado AB — a de um quadrado 
ABCD. De В’ tira-se а paralela B'D' à diagonal BD. Sabe-se que 0 


perímetro do pentágono B'BCDD' é o dóbro do perímetro do trián- 
£ulo AB'D', Calcule ВВ’. 


Resp.: 


(5) 


7. Demonstre 
tetos de um trián 
“altura baixada só 


que a soma dos inversos dos quadrados dos ca- 


gulo retângulo é igual ao inverso do quadrado ES 
bre a hipotenusa. ( 


8. Demonstre que, se dois círculos sáo tangentes exteriormen- 
te, o segmento de um 


a tangente exterior comum, limitado pelos 
Pontos de contato, é a média proporcional dos diâmetros dêsses к 
culos, 


9. Sejam C e D os pontos onde 
um mesmo círculo de raio 
num ponto M. Demonstre 
tem MC X MD = p, 


duas tangentes paralelas de 
r cortam uma tangente a ésse círculo 
que, qualquer que seja o ponto M, EN 


SUGESTAO: Sendo O o centro do círculo, demonstre que o ân- 


. £ulo COD é reto e aplique o teorema relativo à altura baixada sóbre 
a hipotenusa de um triàngulo retángulo. 


Total de Pontos obtidos nesta página: 


o 


cmo УР 80 v 


JO. Sendo a a hipotenusa de um triângulo 
Ya baixada do vértice do àngulo reto, 
tos sôbre a hipotenusa, Complete o quadro a 
P , discussáo désse problema. 


to 


Resp.: 


DS 


calcule as projegó 


Itu- 
tângulo e h'a à 
c es dos cate- 


baixo que resume 2 


(3—3) 


а> а: ———— 
| 


la = 2: ——————————— 


E и: с ma E 


+ ina 
Total de pontos obtidos nesta pági 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 

Total de pontos obtidos: —— 
Nota: —— 


e —— 


(1) 
(1) 
(1) 


Gi Er? pres frasco 
o, КР." 


ЫЕ А 


| 
в. 


SÉRIE XLVII 
ASSUNTO: 


Polígonos regulares, 


" À 1. Um quadrado tem 2m de perímetro. Calcule: a) seu apóte- ^ 
... ma; b) sua diagonal, 


ү 

Resp.: a) : b) (2—2) a 

N 

2 Sendo г о raio do círculo inscrito num quadrado, calcule, em ye 
O de г: a)sua diagonal; b) seu semiperímetro. X 
У, 


Resp.: a) (2-2) / 


5 b) 


i 3. Sendo R o raio do círculo circunscrito а um quadrado, cal- | 
b) em função de R: a) о raio do círculo inscrito nêsse quadrado; ` 
L Perímetro désse quadrado. r 


Resp.: a) ; b) (22) - | 


1 
^ 


4. Um triángulo equilátero está inscrito num círculo de 6m de — 


тай, т d 
inse Calcule: a) o perímetro désse triângulo; b) o raio do círculo 
| Ho nésse triángulo, 


Resp.: a) 


; b) 


Total de pontos obtidos nesta página: ———— 


“ж. 4 ur А . s bo 
CUTE : У 


[3 


5. Sendo h a altura de um triángulo equilátero, calcule, em — 
“função de h: a) o perímetro désse triángulo; b) o raio do círculo 
inscrito nesse triángulo; c) o raio do círculo circunscrito a ésse 


* 


Á 


(2—2—2) 


Resp.: а) —————; b) ————; c) —— —— 
6. Sendo 2p o perímetro de um hexágono regular, calcule, em 
função de p: a) о raio do círculo circunscrito a êsse hexágono; b) 

| о apótema désse hexágono. 
Resp.: з) — ———— ; b) (2—2) 
7. Sendo a o apótema de um quadrado inscrito num círculo, L 
‚ Calcule, em função de a: a) o lado do triángulo equilátero inscrito 
nésse círculo; b) o lado do hexágono regular inscrito nésse círculo. 
Бера) _—————Е ру ЕЕЕ (3—3) 
8. Sendo 1 о lado do triàngulo equilátero inscrito num círculos 


calcule, em função de 1: a) o apótema do hexágono regular circun? 


. *. “rito a êsse círculo; b) a diagonal do quadrado circunscrito а 888º | А 
1 círculo, Ur 


i 
Resp.: a) Тр 2222 (3—3) -—— 
ў E MA 
vel Э. Sendo d a diagonal de um quadrado inscrito num círculos — | — 
. calcule, em função de d: a) o lado do triângulo equilátero circuns | F: TA 
y VR 


— Crito a êsse сї Y і 3 Я 
q К to а ésse E b) o apótema do hexágono regular circunscrk — 


h^ 
ў р b 


é V ? i \ 

и Resp.: а) A EN (3—9) | hc. 
M Mou 

Total de pontos obtidos nesta página: Ы; “м 


i" Б P: — 176 — 


. 10. Sendo 2p o perímet 
| ir ulo, calcule, em função de p: a) a diagonal 

р рео а ésse círculo; b) a altura do triángu 
triángulo. y .. Mésse círculo. 


ейте 


Resp; à) о В) == 


Total de pontos obtidos nesta página: 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 50 


- t 
Total de pontos obtidos: —— 
Nota: E 


tro de um hexágono regular inscrito num 
do quadrado circuns- 
lo equiiátero inscrito 


(3—5) 


—— 


SÉRIE XLVIII 


ASSUNTO: Polígonos re gulares. 


nesse 


se um quadrado, 
Cal- 


1. N 
um círeulo de 1m de raio inscreve- 
lo equilátero. 


quadr 

ado um e 

cule o lad círculo e nesse círculo UM triángu 
ado désse triángulo 


2. 
quadra bd pe de um triángulo equilátero é igual à dia 
drado? . Qual a razüo do perímetro do triângulo рага o do qua” 


Resp.: ——— 


3. : 
ls diagonal de um quadrado é is” 
regular, Calcule a razão do lado do 4 


xágono. 
Resp: ———— (4) 
cS Sene h a altura de um triángulo equilátero, calcule, em 
e h, a diagonal do quadrado isoperímetro se triàn 
(4) 


Resp: ——— 


Total de pontos obtidos nesta página: 


25479 — 


inserito 


| B. Um pentágono de 30m 
- diagonal em um trián 
__ táncia dos centros do 
__ reguiares. 


j P 10. Partindo da E a o lado do pou regu 
mn írculo de raio г, calcule: do polígono | | 
| B dien nesse círculo; b) o lado E 
lados inscrito nesse círculo. 


ao 
de perímetro é decomposto por uma 4 
gulo equilátero e um quadrado. Ca'cule a É- М 
S círculos circunscritos а êsses dois polígono 


] 


р: aM 


EI at. 


D) тиг 


Resp. а) 7——— 55 


Я : * m А 
6. Num triángulo equilátero de perímetro 2p inscreve-se um — 


. б ra- E 
círculo e nesse círculo um quadrado. Calcule a diagonal do quad | 
do em função de p. 


02 


os obtidos nesta página: —— 


Tota! de pont 


Resp.: 


2 ч) 


Li 


JULGAMENTO де 
Total de pontos da série: 


, 

: a- 
de um retángulo é igual à diagonal do T d e 4 
Sua largura é igual à altura do triângulo equis — 


А т 
.. tero isoperímetro do quacrado. Calcule a diagonal do retângulo € , 
função de S. 


— 


Total de pontos obtidos: 
Nota: —— 


AMI 
4) 
2 b 


Resp.: 


Н n ilátero. y | 
- ... 8. Num círculo de raio r está inscrito um triángulo equilá 
Uma corda désse círeulo, 


^ é !) 
paralela a um dos lados do triángulo, ' 
dividida em três partes i 


A distán- 
guais pelos outros dois. Calcule a 
cia dessa corda ao centro do círculo. 

JM 


Toss (4) 
.. Eo 

. 9. Partindo da expressão do lado do quadrado inscrito NUM 
“Círculo de raio T, calcule: a) o la 


e e se 
do do otógono regular inscrito nes 


: se 
b) o lado do polígono regular de 16 lados inscrito nés 


5 
Total de Pontos obtidos hesta página: ——— 


pi) | — 180 — 


l———— 
>- ————— 
— 


Eo 1 |^ m 


SÉRIE XLIX 


ASSUNTO; Áreas 


Е. ASSUNTO dO 6 


- Qual a á re 
a do h T 
exágono regt паг de apótema „2 


2 Resp.: 
‚ Cal D b 
сї cul А (2 
glo. de Фен а área do quadrado i А 
imetro c. o inscrito e a do circunscrito Y YA 
Res 
DE 
3. Cal € = (9-9) 
Cunseri alcule a 4 l 
crito a áre e = i 
a um 5 E le ángulo equilátero inscrito € a do cir- 
raio r. 
Resp.: 
4 c ES e AZ I (22) 
Crito ; alcule a А 
à um Ea km Чо һехавопо regular inscrito € 2 do circuns: 
e diámetro d. 
Resp.: ———-— © р 5 (2-2) 
5. Di 
a М iminui < 
e e de 4 cm 0 comprimento de retângulo 2 
e.de 3 cm sua Jargura, obtém-8e um yadrado egur 
lado désse quadrado. 
(2) 


valent 

e 

ao retángulo. Calcule 9 
Resp.: 


Total de P 


am a razão da área do quad 
“triângulo equilátero circunscrito 20 mesmo € 


"M i ; 
| э, n 6. о t E 

da Fx ае а um retângulo é 12 ст e sua área é 9/16 ane 
И ngulo semelhant Gle. imer- 
to dêsse segundo retângulo. ма e бирле o «ШАН 


rado inscrito num cí 
treulo? 


(4) 


UY 
n Resp.: Reap —————— 
UH 
.— f. Qual o lado do ds - 
of quadrado, cuja área 6 a diferenga entre a Е WM = 
| frea do quadrado de lado a e a do quadrado da diagonal a? і Total de pontos obtidos nesta рана, 
"T" | 
JULGAMENTO 


Uv Resp.: 


40 


Total de pontos da série: 


2... 8. Qual o lado A 
. áreas dos hexá sd do hexágono regular, cuja área é a diferença de 
ү, Бопоз regulares de lados а у e a, respectivamente? | 4 Total de pontos obtidos: — ' 

, 


Nota: 


A Resp.: ә 


Ns 9. А di | 
“drado dará uo Qd um quadrado de área S é o lado de um qua- - 
ms da DA - Qual a razão de S para S’? J 


B. y Resp.: 


CA A 


; ALE m мг. 
11. Um trián 
AGES gulo equi 
Sp Qual а\тавао das amaa 6 isoperímetro de um hexágono — 
a dessas figuras? А 


Resp: _ 
CARA 


Y 52: "Total de - 
SIRE PES EN pontos obtido х. 
É : A e S nesta página: 


SÉRIE L 


ASSUNTO: Áreas. 
pL AE ——— NN EC 


Жыр Calcule as dimensões do triángulo retángulo, cuja área mede va 
»m', sabendo que Ele é semelhante ao triângulo retângulo de ca- 
S 3m e 4m, respectivamente. 


Res.: -e (2-2), A 


x 2. Send 


9 2р o perímetro de um triángulo equilátero, calcule- 
"Pina iren em 


função de p. . 


Resp.: | a» 


* Qual o raio do círculo cuja área é a soma das áreas dos cir- . 
^ йы а 
+ =. 


e raios rer? 


Ач 


4. No interior de um círculo de raio r traca-se um círculo con- 
trico, de modo que a área da coroa formada seja igual a m eres 
rea do círculo menor. Caleule o raio do círculo menor. 


Resp.: 


| 
"Pe 


de um cír- 


" 5. Calcule a área de uma coroa sabendo que uma corda do сіг 10. Матсаѕе um ponto М sôbre um diâmetro АВ À 
“culo maior, tangente ao círculo menor, mede бт. ү - De um lado désse diámetro, traga-se a semicircunferéncia de 
| ¡Cámetro AM e do outro lado a semicircunferéncia de diâmetro BM. 
Resp.: (4) -T0ve que а curva formada por essas semicircunferéncias divide o j^ 


сі Е 3 
с тешо em duas regiões, cujas áreas são proporcionais а AM e BM ji ] 


(6) 


rado, _ 


6 N Í 1 1 d 
- No círculo menor de uma coroa está inscrito um qua : 
dois | 


cuja área é igual à área da coroa. Calcule a razão dos raios dos 


a pe 


círculos, à T 
Resp.: (4) Total de pontos obtidos nesta página: ——— 
j 4 o 
E у 7. Dado um círculo de 2m de raio, calcule: 
: E sd А ы JULGAMENTO 
a) a área do setor circular de 45» désse círculo; | da série: 50 
B a área do segmento désse círculo, cuja corda limite é o lado Саан у, = | 
78 do triángulo equilátero inscrito nésse círculo. ho Total de pontos obtidos: 
à Nota: 
ч "AM AAA A А. К< = т EN с 
-Resp.: п) b) (14) M 
rea É | 


i e círculos concéntricos formam uma coroa, cuja $ sro 

' -^ D t d 

as E metade da área do círculo maior. Qual a razão do ec 
ulo maior para o círculo menor? j i 


Resp.: (4) E 


9. 
Sendo S a área de um círculo, calcule, em função de 5: 


a) a área do triã Ў 
MEQUE triángulo equilátero inscrito nêsse círculo; 


quadrado circunscrito a êsse círculo. 


Resp: a) = do b) 


Total de pont 


os obtidos nesta página: ———— 


7 


ENERO o ЛИНЕ A 
SERIE n 


ASSUNTO: Áreas. 


lll cO) —— — — 


n 1. A área de um trapézio é 25m?; a diferença de suas Баз 


RM Sua altura é igual à semi-soma das bases. Calcule a base 
T. 


Resp.: PARAR an s (4) 


2. Sendo S a área de um triángulo equilátero, calcule, em 
Meño de S, a área do quadrado isoperímetro désse triángulo. 


Resp.: (4) 


3. A que distáncia do vértice de um triángulo equilátero de 
lado 1 passa a paralela ao lado oposto, que divide o triángulo em 
duas partes equivalentes ? 


Resp.: (4) 


área do retân- 


4. Prove que a área de um losango € o dôbro da ed 


gulo cujos vértices são os meios dos lados do losango- 
Total de pontos obtidos nesta página: —— — — 


— 191-— 


/ 


- 5. Demonstre que o triângulo cuja base é um dos lados não 


mot AM 


; M. E ivi iângulo 
. alelos de um trapézio e cujo vértice é o meio do iado oposto, t cule a razão —, sabendo que a reta MC divide o triâng 
ы para área a metade da área do trapézio. M MB ; 
8 E Ё is triángulos, dos quais o de base AM tem área igual a 3/5 da 
6. Sóbre o lado AB de um quadrado de área S, contrói-se UM | еа 
k triángulo equilátero de lado AB, 


| о triángulo ABC. 
+ função de S, o lado quadrado 
NN pelo quadrado e pelo triángulo. 


(4) 


ў Resp.: 


inque (0) Ki 


7. Sendo d a diferença entre a diagonal e o lado de um qua- 
JA. drado, calcule, em funcio de d, a área d 


JULGAMENTO 
Total de pontos da série: 40 
Total qe pontos obtidos: 
Nota: 


Resp.: > 
араар Г (4) 
|». 9. Uma paralela a u à 


А um lado de um triá E а 
ángulo e um trapézio equivalentes, O divide-o em um 


m que essa paralela divide д altura do [id dos segmentos | 
Resp.: E EN 


Total de Pontos obtidos nesta parir. 
3 a et Bina; O 


— Faga 


CONCURSO DE ADMISSAO AO CURSO NORMAL 
DO INSTITUTO DE EDUCACAO DO D. F. 
PROVA ESCRITA DE MATEMÁTICA 
(1954) 
INSTRUCOES 


A 1. Utilize, se necessário, as fólhas em branco para a resolução 
S questões, 


E 2. Escreva a resposta de cada questüo no espago indicado em 
Buida a seu enunciado. 


SUN consideradas as questóes cujas respostas náo es- 
gar acima indicado. Ms. 
А puis seráo consideradas as questoes cujos cálculos auxilia- 
£urarem no rascunho. 
5. Tóda raiz quadrada náo exata deve ser tomada, apenas, com 


dois algarismos decimais exatos. Exemplo: V2 = 1,41: Para Ош 
mero 7 basta tomar 3,14. 


—— 


š —18 e + 9 
1. Caleule o quociente do menor dos nümeros 


por (— 3) 
) (5) 


Resp.: ——————— 


ressão: 
2. Reduza os têrmos semelhantes da exp 


E — E E 


Resolva o sistema 
( x4-6y = 0 
Resp.: Ge 796 Ux + 15у = — 3 


guin | "s aM so 
3. aos а seguinte expressão num produto de fatores de b ES Bp x un 


u primeiro grau: —x y? 25a* y n Ns 8. Efetue a expressão: 
ADAN 9 qui À 


2 , 9 
3 15 (5) TEDE 
64" x G + 3 

Resp.: 


9. Simplifique a expressão: 


10 
і 34/10 — 
5. Resolva a еч: a : : x id Aly : 10 — 3 


xa 3 (22—x) AL T sod TE NC п a Resp.: M 
E sis R $ › l em 
ta m re .10. Dê a soma e o produto das raizes da seguinte equação, $ } 
| Fesolvé-la: 
Resp.: T 


A n M^ 


| 6. Dê o maior aro tos que satisfa, : 
3x 7. A y F жа a inequação 


a PRONTA Los É Y ча "n pv 
POT Meu. 11 e 
А i A 


17. Diga a que é igual, num círeulo de raio R, o comprimento | 
180 

. do arco cujo ângulo central, em gráus, mede ——. 

т 


S 
12. Dê o número d 


e lados do poligono convex oma " 
“ângulos internos icd uH 


excede de 7209 a soma dos ángulos externos. 


| LI 


Resp.: ——————— (5) 


Resp.: capio cM t (5) , } 
18. Um hexágono regular está inscrito num círculo cuja área 
mede 12,56 ст, Calcule a área do hexágono. 


13. БАЛАА, 
RN ns trapézio isósceles a soma dos lados пйо paralelos é 
OR cada ln pa base menor, que mede б cm, forma ângulo de 120% 
7 75 UP Gêsses lados não paralelos. Calcule а base maior. 


Resp.: ——— ———— (5) 
te 19. As bases de um trapézio estão entre si na razão de 5 para 
, ү) 3. Sabendo-se que a área do trapézio é 32 nv, calcule as áreas dos 
CD UEM 3 sa i 
d 6). triángulos que se obtém prolongando-se os lados nào paralelos. 
14. | 
к ab um ponto M fora de um círculo traçam-se duas tangen- 
elos pontos d pu Qualquer do menor dos arcos determinados 
Fe fá angência, traça-se outra tangente. Sabendo-se que 
ао ponto de contacte та das duas primeiras tangentes, do ponto — 
15 c ê 1 ^ a 
do pelas três tangentes, т, 06 o perímetro do triângulo for- . 


+ 


Resp.: —————— Ea e 


20. Usando a fórmula do lado do polígono regular inscrito de — 
2n lados em funcüo do de n lados, deduza a expressão do lado do 8 
otógono regular inscrito num círculo de raio В. (Faça a dedução 10 
espaco abaixo). DES 


ч 


Duração da prova: 2 horas. 


» 
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“ADMISSÃO AO CURSO: NORMAL 


Todos „оз volumes organizados por 
professóres do Instituto de Educacao do 
Distrito Federal, rigorosamente de acórdo 
com os programas e os tipos de provas 
exigidos nos exames de admissão ao Curso 
Normal do Instituto e da Escola Normal 
Carmela Dutra. 


Excelentes exercícios de adaptação e 
| verificação de aprendizagem através de 
centenas de questões objetivas. 


Matérias e seus respectivos autores: 


Thales Mello Carvalho 
MATEMÁTICA 


¿Cándido Jucá Filho 
PORTUGUÊS 


“Geraldo Sampaio de Sousa | 
- | GEOGRAFIA DO BRASIL 
} Vicente Tapajós- . 1 


HISTORIA DO BRASIL 


| Luís Macedo + 
CIENCIAS NATURAIS 


Nas Livrarias ou pelo Reembólso Postal 


CONQUISTA 


«Av. 28 de Setembro, 174 — Rio de Janeiro 
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